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[1], [2], [3] i [4] autor ovoga ¢lanka detaljno je pisao o prvom Ptole-
mejevom poucku koji je ovaj poznati starogrcki matematicar dao u
svome velikom djelu .Almagest”, a koji glasi:

U svakom tetivhom cetverokutu umnozak duljina dijagonala jednak je
zbroju umnozaka duljina njegovih nasuprotnih stranica.

Dana su Cetiri razna dokaza ovog poucaka, kao i vi$e raznih primjera nje-
gove primjene. U [4] je dana i generalizacija ovoga poucka.

Recimo sada da u matematickoj literaturi iz geometrije postoji i drugi
Ptolemejev poucak koji glasi:

U tetivnom cetverokutu ABCD vrijedi jednakost:
|AC| _|AB|-|AD|+|BC|-|CD| 0
|BD| |AB|-|BC|+|AD|-|CD|’ »
Dat ¢emo dva dokaza ovog poucka. .

Dokaz 1. Neka je S presjek dijagonala AC i BD (slikal). D

Slika 1.

Ocito vrijedi:

|£DAS| =|£CBS| (obodni kutovi nad tetivom CD kruznice k)
kao i

|ZADS| =|£BCS| (obodni kutovi nad tetivom AB kruZnice k) .

To pak znaci da je AADS ~ ABCS, pa imamo:

ISDI_1sA] _|AD]

SC| |SB| |BC|’
a odavde IScl IS8l [BC)

ISA|  |SB| ; ISD|  |SC]| 2)
|AD|-|AB| |BC|-|AB|  |AD|-|CD| |BC|-|CD|’
Analogno iz sli¢nosti trokuta AABS i ACDS dobivamo da je:
[SA] _[SD|

odnosno |AB| |CD

SA SD

s lsp) o

|AB|-|AD|  |AD|-|cD|

'"Ptolemej (Ptolemeus Cladius), starogrcki geograf, astronom i matematicar iz 2. st.

L 166



Sada iz (2) i (3) dobivamo da je:
ISA|  |SB] _ |sC| |SD]
|AD|-|AB| |BC|-|AB| |BC|-|CD| |AD|-|CD| ’

a odavde
|SA|+|SC| _ |SB| +|SD| .
|AB|-|AD|+|BC|-|CD| |AB|-|BC|+|AD|-|CD
|AC| 3 |BD|
|AB|-|AD|+|BC|-|CD| B |AB|-|BC|+|AD|-|CD|
ili

|AC| _|AB|-|AD|+|BC|-|CD|
|BD|  |AB|-|BC|+|AD|-|CD|’
Akoje|AC| =e, |BD|=f, |AB| = a, |BC| = b, |CD| =ci|AD| =d,
e ad+bc

f ab+cd

Dokaz 2. Za ovaj dokaz koristit ¢emo metodu povrsina. Povr$inu ¢etverokuta
ABCD mozemo prikazati kao zbroj povrsina dvaju trokuta:

, §to je i trebalo dokazati.

pABCD= pAABC + pAADC’ t]'
|AB|-|BC|-|AC| |AD|-|AC|-|CD|
cp = + 5 (4)
kao i 4R 4R
pABCD= pAABD + pABCD’ tj'
AB|-|AD|-|BD| |BC|-|BD|-|CD
pABCD:| |-]AD|-|BD] | |BC].|BD|-|CD| 5)

4R 4R

gdje je R duljina polumjera cetverokutu ABCD opisane kruznice. (Ta je kruz-
nica opisana i trokutima AABC, AADC, AABD i ABCD.)
Sada iz (4) i (5) dobivamo:

|AB|-|BC|-|AC|+|AD|-|AC|-|CD|=|AB|-|AD|-|BD|+|BC|-|BD|-|CD|,
odnosno
|AC| (|AB| . |BC| + |AD| . |CD|)= |BD| (|AB| . |AD| + |BC| . |CD
a odavde

),

|AC| _|AB|-|AD|+|BC|-|CD
|BD| |AB|-|BC|+|AD|-|CD|

, §to je i trebalo dokazati.
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