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POMICNA TOCKA NA KRUZNOM LUKU NAD PROMJEROM

[Watka 22 (2013./2014.) br. 88
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Kajetan Seper, Slavonski Brod

jednom odjelu sedmog razreda ucenici su se nedavno bavili vaznim
pojmovima i tvrdnjama o kruznici i krugu. Jednoga dana uciteljica
im je zadala sljedeci zadatak.

Zadatak (osnovni). Na kruznom luku nad promjerom AB pronadite
toc¢ku X za koju je zbroj duljina duzina AX i BX najmanji, tj. takvu da je
f(X)=|AX|+|BX| najmanji. (Vidisl. 1.)

X'y, =[AX]|
[¥Y|=|BX|
|X'Y]= f(X)
S=X',

|X'o Yo| :f(Xo)

Nakon neuspjesnih ucenickih pokusaja uciteljica im je dopustila zadatak
rijesiti kod kuce. Kada ga ucenici ni uz pomo¢ roditelja nisu uspjeli rijesiti, za
pomoc¢ su se obratili matemagicaru Orakulu. Sutradan su uciteljici priop¢ili
Orakulov odgovor:

- Recite uciteljici da trazene tocke X nema.
Na to im je uciteljica samo mirno rekla:

- Iako znam da nemate pravo, umjesto zadanog dat ¢u vam posve drugaciji
zadatak.
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Zadatak (izmijenjeni). Pronadite onu tocku X na kruznom luku nad pro-
mjerom AB za koju je zbroj f(X) najveci.

Koristeci se svojim bezuspjesnim pokusajima, sada su ucenici vrlo brzo
pronasli jedno jedino mjesto na kojemu se mora nalaziti trazena tocka X. Po-
kusajte i vi!

NAPUTAK O PRIBLIZNOM GRAFICKOM URATKU
PRIMJEDBE. DODATNI ZADATAK

(Wlatka 22 (2013./2014.) br. 88

Naputak. Odaberite desetak tocaka X = X, X,... na kruznom luku i raz-
motrite njihove (normalne, ortogonalne) projekcije X’ = X’ , X’,,... na promjer
AB. Zbrojite duljine duzina AX i BX tako da na polupravcu X'X duzinu
AX prikazete duzinom X'Y,,a duzinu BX duzinom Y,Y , dakle da zbroj f(X)
prikazete kao duljinu duzine X'Y . Zbog simetrije dovoljno je odabrati tocke
X nad polumjerom, primjerice SB.

Primjedba 1. Umjesto duzina AX i BX moZete promatrati pripadne du-
liine |AX| i |BX| ili udaljenosti d(A,X) i d(B,X) krajnjih to¢aka A i B od tocke
X sluze¢i se nekim mjerilom duljine (duljinomjerom).

Primjedba 2. U srednjoj cete $koli taj zadatak moc¢i rijesiti tocno meto-
dama analiticke geometrije i diferencijalnog racuna, pomocu koordinata i de-
rivacija. U Naputku se objasnjava kako se Zadatak (izmijenjeni) moze rijesi-
ti priblizno elementarno graficki samo pomocu crtanja, a moguce i mjerenja
(Vidi Primjedbu 1.)

Primjedba 3. Ako poznajete Pitagorin poucak, moZete na temelju polozaja
tocke X tocnoizracunatinajvecuduljinu |f(X0 )| = |SYO| = 2|AX0| =22r=+/2d.

Primjedba 4. Poznajete li Talesov poucak, mozete bez ikakvog crtanja i
mijerenja tocno izracunati zbroj | f,(X)|=|AX|" +|BX|" kvadrata duljina |AX|
i |BX|, jer je |f,(X)|=|AB|" =4r® =d’. To zna¢i da zbroj |f,(X)| ne ovisi o
polozaju tocke X na kruznom luku, nego samo o zadanom polumjeru r ili pro-

mjeru d.

Zadatak (dodatni). IstraZite ovisnost zbroja | fi(X )| =|AX|’ +|BX[* kubo-
va duljina |AX]| i |BX| o poloZaju tocke X na kruznom luku i predoite tu
ovisnost krivuljom. (Vidite Naputak i Primjedbu 1.)
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