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In Memoriam

MIRKO POLONIJO

Akademik Stanko Bilinski

(1909. —1998.)

kademik Stanko Bilinski preminuo je u po-
A nedjeljak 6. travnja 1998. u Varazdinu. Bio

je umirovljeni redoviti profesor Matema-
tickog odjela Prirodoslovno-matemati¢koga fakul-
teta Sveudilista u Zagrebu, zasluZni hrvatski geome-
tri¢ar koji je svojim dugogodi$njim marljivim i plo-
donosnim radom i djelovanjem visestruko zaduZio
nasu matematic¢ku znanost i svoje mnogobrojne ko-
lege i u¢enike. Sprovod je bio u srijedu 8. travnja na
zagrebackome Mirogoju.
Profesor Bilinski, kako smo mu se obracali svi mi
koji smo ga poznavali, roden je u NaSicama 22.
travnja 1909. godine, istoga datuma i u istome gra-
du kao i Izidor Kr$njavi (1845.), volio je naglasiti.
Majka mu se zvala Paula, rodena I8tvanic. Otac
Stanko rodio se u Beé¢u, a u Nasicama je bio Sumar
kod grofa Pejacevica. Profesor Bilinski imao je tri
sestre: Petru (rod. 1904.), Maru (rod. 1905.) i Dra-
gu (rod. 1911.).
Klasié¢nu gimnaziju polazio je u Vinkovcima i Za-
grebu, a 1932. godine diplomirao je teorijsku ma-
tematiku na Filozofskom fakultetu u Zagrebu.
0Od 1934. do 1940. godine bio je gimnazijski pro-
fesor matematike u Varazdinu (Franjevacka kla-
si¢na gimnazija), Skoplju i Susaku. U to se vrijeme,
1937., oZenio Zlatom rod. Crnic¢ (1908.-1992.) i
s njom imao dvoje djece: Halku (rod. 1938.) i
Vandu (rod. 1944.).
Po povratku u Zagreb, od 1940. do 1946. godine
radi kao asistent u Geofizi¢kom zavodu, gdje se
bavio meteorologijom, posebice dinamikom grm-
ljavinskih oblaka. Medutim, njegova je prava lju-
bav matematika, to¢nije geometrija, kojoj je po-
svetio cijeli Zivot. Stoga istodobno radi na dok-
torskoj disertaciji s temom o homogenim mreZa-
ma u ravnini. Doktorirao je 1944. godine (doktor
filozofije). Bio je to trinaesti doktorat iz podrucja
matematike obranjen na Zagrebackom SveuciliStu
(prvi je postigao David Segen 1889. godine), u-
jedno posljednji matematicki doktorat postignut
na Filozofskom fakultetu.
Od 1946. godine, kada je izdvajanjem matema-
ticko-prirodoslovnog odjela iz Filozofskog fakul-
teta osnovan Prirodoslovno-matematicki fakultet
Sveucilista u Zagrebu, profesor je Bilinski radio
u Geometrijskom zavodu toga fakulteta. Zapoceo
je kao asistent, zatim je bio docent (1948.), pa
izvanredni profesor (1952.) i od 1956. godine re-
doviti profesor.

Godine 1949. postao je predstojnikom Geome-
trijskog zavoda i tu je duznost obavljao do umirov-
ljenja 1978. godine.

Istaknimo da se upravo 1998. godine navrsila stota
obljetnica postojanja Geometrijskog zavoda i da je
od svih njegovih predstojnika profesor Bilinski tu
duznost obnasao najdulje.

Kao §to je dobro poznato, 1874. godine obnovljeno
je Sveugilite u Zagrebu, te je tada osnovan i Mudro-
slovni fakultet s filozofi¢ko-histori¢kim i matema-
ticko-prirodoslovnim odjelima, koji su pak podi-
jeljeni na katedre. Katedra za matematiku pocela je
sradom 1876. godine (predstojnik Karel Zahradnik),
a deset godina poslije prerasla je u Matematicki se-
minar (do 1899. predstojnik je Karel Zahradnik, a
nakon njegova odlaska u Brno naslijedio gaje Vla-
dimir Varicak). Godina 1898. osnovana je Katedra
za deskriptivnu geometriju na Sumarskoj akademiji,
utemeljenoj godinu dana prije u sklopu Mudroslov-
nog fakulteta, to¢nije, “prislonjeno;j” na Mudroslo-
vni fakultet. Prvi je voditelj Katedre za deskriptivnu
geometriju bio David Segen, koji je tu duznost ob-
nasao do umirovljenja krajem $k. g. 1910./11. Te,
1911. godine djelokrug se Katedre prosiruje nacijelu
geometriju, te je pretvorena u Katedru za (¢itavu)
geometriju pod vodstvom Jurja Majcena. Krajem iste
godine osnovan je Geometrijski seminar predstojnik
kojega je bio J. Majcen sve do 1924. godine, kada je
iznenada umro. Jedan semestar (ljetni 1924./25.)
predstojnik je Marije Kiseljak, a od 1925. do 1929.




KoG3/1998

Geometrijski seminar postoji samo administrativno
(predstojnici: Vladimir Variéak, 1925.-28.; Stjepan
Bohnicek,1928.-29.). Godine 1929. predstojnikom
postaje Rudolf Cesarec, koji tu duZnost obnasa sve
do umirovljenja 1945. godine, a iduce Cetiri godine
v. d. predstojnika je Puro Kurepa.

Osnutkom Prirodoslovno-matemati¢kog fakulteta
osnovano je pet odsjeka, od kojih je jedan Mate-
mati¢ko-fizi¢ki, a seminari mijenjaju naziv u insti-
tuti, pa tako dobivamo Institut za geometriju (uz jos
dva matemati¢ka: Instituta za matematiku i Instituta
za primijenjenu matematiku). Godine 1959. fakul-
tetski odsjeci Prirodoslovno-matematickog fakulte-
ta pretvaraju se u odjele, kojih je Sest, jer iz Matema-
ticko-fizickog odsjeka nastaju Matematicki odjel 1
Fizi¢ki odjel, a Institut za geometriju mijenja naziv
u Zavod za geometriju, koji i danas nosi, premda je
uobi¢ajeno govoriti Geometrijski zavod.
Spomenimo da je 1946. godine osnovan i zajednicki
seminar Instituta za geometriju i Instituta za mate-
matiku pod nazivom Matematicki seminar, iz kojeg
se Geometrijski seminar izdvojio sk. g. 1960./61.,
kada je zapoceo poslijediplomski studij matematike.
Upravo je u okviru Geometrijskog seminara profe-
sor Bilinski odrzao svoje posljednje predavanje na
nasem Sveuéilistu (s naslovom Porodica otupljenih
kvaziregularnih poliedara). Bilo je to 31. svibnja
1993.

Zapazeno matematicko djelovanje profesor Bilinski
provodio je i kroz Dru§tvo matematicara i fiziCara,
kojega je jedan od utemeljitelja (1949. godine, od-
nosno 1945., kada je osnovana matematicko-fizi¢ka
sekcija Hrvatskoga prirodoslovnog drustva) i vrlo ak-
tivnih &lanova; uz ostale duznosti, bio je i predsjed-
nik Drustva od 1959. do 1961. godine. 1z Drustva
matematicara i fizicara izraslo je 1990. godine Hr-
vatsko matemati¢ko drustvo, koje je za svoj znak
odabralo tzv. Blanusin graf.

Zanimljivo je spomenuti kako je dokaz nerjesivosti
toga grafa postavio profesor Blanu3a kao zadatak na
jednom kolokviju 1945. i da su dva pristupom bitno
razli¢ita rjesenja (dokaza) dali profesori Blanusa i
Bilinski u zajednickom radu [9].

Kao predsjednik Drustva matematicara i fizicara, na
godisnjoj skupstini Drustva 1960., profesor Bilinski
odrzao je govor pod naslovom Ekonomsko i kultur-
no znacenje matematike [25]. Taj zanimljiv i danas
suvremen predsjednicki govor jasno iskazuje pogle-
de i stavove prof. Bilinskoga o matematici i aktual-
nim kretanjima u njoj. Navodimo zavr$ni odlomak
toga govora u skladu s kojim se profesor Bilinski
uvijek ponasao i djelovao:

“I doista putovi stvaralacke ljudske svijesti vrlo su
sloZeni, pa bi bio Stetan i opasan svaki pokusaj njiho-
vog ogranicavanja. Zato smatram, da bi i svako
suviSe usko shvaceno planiranje naucne matematicke
djelatnosti i ograni¢avanja naucne tematike donijelo

viSe trajne Stete, nego ¢asovitih neposrednih koristi.
Da bi stvaralacka misao ljudska mogla doseci mak-
simum svoga dometa, ona mora imati osjecaj potpu-
ne nevezanosti i apsolutne slobode.”
Matemati¢ko-fizicka sekcija Hrvatskoga prirodo-
slovnog drustva pocela je 1946. izdavati znanstveni
casopis Glasnik matematicko-fizicki i astronomski
(koji je izlazio do 1965. godine, kada se dijeli nadva
¢asopisa: Glasnik matematicki i Fizika), kojega je
dugogodisnji glavni i odgovorni urednik bio profe-
sor Bilinski (samostalno od 1951. do 1954. godine,
sa Zlatkom Jankoviéem od 1955. do 1958. godine i
Pavlom Papicem od 1959. do 1962. godine). U tom
je razdoblju ¢asopis izrastao u uglednu i priznatu ma-
tematicku publikaciju, te je razmjenom omogucio
pritjecanje velikog broja inozemnih matemati¢kih
¢asopisa u Hrvatsku.
U razdoblju od 1961. do 1974. znanstveni je rad u
matematici bio organiziran u okviru Instituta za ma-
tematiku Sveucilidta u Zagrebu, ¢iji je direktor pro-
fesor Bilinski bio od 1962. do 1968. godine.
Duznost dekana Prirodoslovno-matemati¢kog fakul-
teta obnasao je $kolske godine 1956./57.
Profesor Bilinski je bio dugogodisnji ¢lan JAZU, da-
nas HAZU; dopisni (izvanredni) od 1963., aredovi-
ti od 1985. godine. Medunarodno je priznanje doZzi-
vio i izborom u Austrijsku akademiju znanosti, kao
dopisni ¢lan od 1980. godine.
Za svoj znanstverni rad profesor je Bilinski 1967.
godine dobio nagradu Ruder Boskovic, a 1980. dr-
zavnu (republicku) Nagradu za Zivotno djelo.
Svojim znanstvenim talentom i zalaganjem, Sirokim
znanjem i velikom radnom energijom, kroz dugu
profesionalnu karijeru, profesor Bilinski dao je zna-
tan znanstveni doprinos, koji gotovo potpuno pripa-
da geometriji. Napisao je vise od pedeset radova, a
posljednji je objavljen 1995. godine, kada je vec
navrsio 86 godina. Tematski se radovi mogu svrsta-
ti u sedam skupina, kao §to je uc¢inio B. Pavkovié¢
pisuci u povodu 80. obljetnice Zivota profesora Bi-
linskoga([1]):

1. Teorija mrezZa i poliedara

2. Primjene kinemati¢ko-geometrijskih razma-

tranja na fizi¢ke geofizi¢ke pojave
3. Elementarna geometrija i primjena ptole-
mejskih matrica u elementarnoj geometriji
. Neeuklidska geometrija
. Diferencijalna i diferencijska geometrija
. Linijska geometrija
. Primjene funkcionalnih jednadzbi i teorije in-
varijanata na geometrijske probleme

Odmabh se vidi da je geometrija znanstvena okosni-
ca i konstanta toga plodnog i vrijednog Zivota. Pro-
fesor Bilinski cijenjen je u medunarodnim geome-
trijskim krugovima, spominjan i navoden u mnogim
vaZnim monografijama. Kako to na znastvenom po-
druéju obi¢no biva, njegova je medunarodna prizna-
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tost bila veca od one koju mu je iskazivala domaca
sredina. Preporuke profesora Bilinskoga otvarale su
vrata vrhunskih matemati¢ara, za njega su pitali na
svakom geometrijskom skupu, iskazujuci poStovanje
njegovu radu, pozivali su ga i u poznim godinama
na medunarodne znanstvene skupove, a on je odla-
zio i bio s uvazavanjem slusan i pitan.
Slobodno moZemo procijeniti da su osobito vaZni ra-
dovi profesora Bilinskoga iz teorije mreZa i poliedara
te iz hiperboli¢ne geometrije. U tom je smislu znako-
vito da njegova.prva dva ¢lanka, Odnos kuta para-
lelnosti i pripadne distance iz 1941. i O Eulerovim
poliedarskim relacijama iz 1943., pripadaju upravo
tim podrucjima geometrije.
Doktorska disertacija Homogene mreZe ravnine, [6],
istrazuje raznorodne razdiobe (prekrivanja, poplo¢a-
vanja, parketiranja) ravnina, euklidske i neeuklid-
skih. Aksiomatizacijom i aritmetizacijom problema
profesor je Bilinski razvio opcu metodu koja se po-
kazala $iroko primjenjivom i poticajnom. Cini nam
se zanimljivim ovdje navesti sadrZaj te disertacije.
Nakon opsirnog uvoda slijede odjeljci:
1. Jednostavni i sloZeni cikli¢ki sljedovi
2. Definicija mreze
3. Mreze ravnine. NuZni uvjeti realizacije pra-
vilnih homogenih mreZa u ravninama parabo-
li¢ne, sferno-elipti¢ne i hiperboli¢ne geome-
trije
4. Rjesenja relacija nuznih uvjeta pravilnih ho-
mogenih mreZa ravnine
5. Prosirenje valjanosti nuZnih uvjeta na opce-
nitije homogene mreZe ravnine
. Orijentacija mrezZe
. Cvoristai poligoni viseg reda odnosno razreda
. Realizacija mreZa ravnine
. Egzistencija homogenih mreZa ravnine
. Potpuni sistem &vorista
. Dokaz egzistencije nekih homogenih mreZa
ravnine
12. Primjena na posebne slu¢ajeve homogenih
mreZa ravnina sferne, paraboli¢ne, hiperbo-
licne i elipti¢ne geometrije
13. Procesi koji pretvaraju jednu pravilnu homo-
genu mreZu ravnine u drugu
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Disertacija zavrSava crteZima pravilnih homogenih
mreZa paraboli¢ne ravnine, te shematskim crteZima
pravilnih homogenih mreZa elipti¢ne ravnine.
Kako je razdioba sfere u bitnoj vezi s postojanjem
“lijepih” geometrijskih tijela (pravilnih, polupravil-
nih i drugih), to su rezultati profesora Bilinskog u
njegovoj disertaciji istodobno vrijedan prilog teoriji
poliedara. Tim se vaznim podru¢jem geometrije pro-
fesor Bilinski bavio cijeloga Zivota, a njegovi su po-
sljednji radovi ([51], [52], [53], [55], [56]) takoder
o poliedrima.

Najvazniji od tih “poliedarskih” radova zasigurno je
onaj pod naslovom Uber die Rhombenisoeder, objav-

ljen 1960. godine, u kojem se daje do tada nepozna-
ti rompski izoedar, geometrijsko tijelo ¢ije su stra-
nice medusobno sukladni rombovi. Romboedar, tj.
paralelepiped omeden sukladnim rombovima, poz-
nat je od davnine; J. Kepler (1571.-1630.) je otkrio
jos§ dva rompska tijela: rompski dodekaedar i romp-
ski triakontaedar. Ruski matemati¢ar E. S. Fedorov
(1853.-1919.) nasao je Cetvrto takvo tijelo, rompski
ikozaedar, te je bio uvjeren da su time poznati svi
rompski izoedri. Medutim, profesor Bilinski naSao
je peti rompski izoedar i pokazao da osim Keplero-
varompskog dodekaedra postoji jo§ jedan, novi, tzv.
rompski dodekaedar 2. vrste. Nadalje, dokazao je da
daljnji rompski izoedri sigurno ne postoje. Evo §to
se kaze u sadrZaju tog rada:

“Istoplohi poliedri ili »izoedri« ceSce su bili sis-
tematski istraZivani, ali do danas nije teorija ovih po-
liedara zavrsena. Tako napose nije poznato, da osim
vec davno poznatog rombskog dodekaedra postoji
jos jedan, koji je od prvog metricki bitno razlicit.
Da bi se rijesio problem odrediti sve rombske izo-
edre, promatraju se najprije poliedri jedne Sire kla-
se, i to paralelogramski poliedri, kod kojih su sve
plohe bilo kakvi paralelogrami. Ovi pripadaju jo§
opcenitijoj klasi poliedara, koje je istraZivao E. S.
Fedorov i nazvao ih »zonoedrima« radi karakteri-
sticnog svojstva, da su im plohe rasporedene u
»zone«. Za paralelogramske poliedre dokazuje se
najprije ovaj teorem:

Ako je p bilo koji prirodni broj veci od 2, tada uvijek
postoji bar jedan paralelogramski poliedar sa p
zona.

Kontrakcijom ili dilatacijom pojedinih zona moguce
Jje svaki paralelogramski poliedar prevesti u njemu
izomorfni rombski poliedar i obrnuto svaki rombski
u njemu izomorfni paralelogramski poliedar. Da bi
se odredili svi rombski izoedri potrebno je najprije
odrediti sve izogonalne sisteme pravaca, t.j. takove
skupove pravaca jednog istog snopa, kod kojih svaki
pravac sa svakim zatvara isti kut. U trodimenzional-
nom prostoru postoje tri potpuna izogonalna siste-
ma pravaca, t.j. takva sistema pravaca, kojima nije
moguce dodati jo$ jedan daljnji pravac, a da bi izo-
gonalnost sistema pri tome ostala sacuvana. Na ovim
potpuno izogonalnim sistemima zasniva se egzisten-
cija triju porodica rombskih izoedara. U svakoj od
tih porodica, posavsi od poliedra s najvecim brojem
ploha, svaki daljnji poliedar izlazi iz prethodnoga
eliminacijom pojedine zone. Iz danog izlaganja je
oéito, da su navedeni poliedri svi moguci rombski
izoedri, i da sada doista ni jedan daljnji takav po-
liedar nije moguc...”

Uz ostale radove profesora Bilinskoga koji se bave
raznorodnim geometrijskim podrucjima, zapaZen je
doprinos geometriji njegov model hiperboli¢ne rav-
nine u torusnoj ravnini (euklidska ravnina nado-
punjena beskonac¢no dalekom to¢kom i dvama ide-
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alnim pravcima koji se u njoj sijeku; to je homeomor-
fno torusu), u kojoj to¢ke “glume” pravce, a pravo-
kutne hiperbole tocke. U sazetku rada [35] stoji:
“Euklidsku ravninu moguce je na vise razlicitih naci-
na nadopuniti nepravim elementima. Ako se ona
upotpuni nepravim elementima tako, da dobije suvis-
lost torusa, nastaje torusnaravnina. U toj anizotrop-
noj ravnini definira se H-geometrija, za koju se po-
kazuje, da je izomorfna geometriji hiperbolicne ra-
vnine. Osnovni elementi ove H-geometrije jesu
orijentirani h-pravci, koji su predoceni onim tocka-
ma torusne ravnine, koje leze izvan jednog istaknu-
tog fundamentalnog pravca. Pri tome je h-tocka tako-
va istostrana hiperbola, kojoj je fundamentalni pra-
vac imaginarna os. Definiraju se i ostali osnovni poj-
movi H-geometrije u torusnoj ravnini, i uvodi met-
rika u tako definiranu geometriju. ...”
Prije je u [32] dana jos$ jedna interpretacija geomet-
_rije hiperboli¢ne ravnine, tada u projektivnoj geome-
triji pravca, u kojoj elipti¢na involucija na projekti-
vnom pravcu znadi to¢ku hiperboli¢ne ravnine, a hi-
perboli¢na involucija na tom pravcu predocuje pra-
vac hiperboli¢ne ravnine. Ako dvostruke tocke tih in-
volucija ¢ine harmoni¢nu &etvorku, pripadni su ele-
menti u hiperboli¢noj ravnini incidentni.
Problem nepostojanja evolute za odredene krivulje
hiperboli¢ne ravnine u [21] je rijeSen definiranjem
tzv. ekvidistantoide, kojoj je poéetna krivulja tzv. ba-
zoida.
Vrlo su vrijedni radovi [27] i [30], u kojima se po-
kazuje temeljna jednostavnost vrlo vaznog stavka o
&etiri tjemena koji se tu dokazuje za poligone u di-
ferencijskoj geometriji.
O svojim znanstvenim rezultatima profesor je Bilin-
ski izlagao na mnogobrojnim medunarodnim skupo-
vima, simpozijima i kongresima (Amsterdam,
Edinbourgh, Stockholm, Moskva, Nice, Sofija, Ca-
rigrad, Bukurest, Varna, Weimar, Be¢, Graz, Ober-
wolfach), bio je redoviti sudionik domacih znanstve-
nih susreta, te esto pozivan na strana i domaca sve-
ucilista.
Bio je vrstan profesor, odli¢an predavac i paZljiv
poucavatelj, znalacki pedagog, kojega je resila o¢in-
ska blagost i smirenost u obracanju studentima i ko-
legama. Studenti su ga cijenili i voljeli, a mnogi od
njih i danas predaju matematiku ili fiziku na osnov-
nim i srednjim $kolama ili sveug¢ili§tima. Zahvalju-
juéi njegovim predavanjima mnogih geometrijskih
kolegija bilo je lako zavoljeti i razumjeti geometriju,
neke je privukao da se odluce i za znanstveni rad u
tom podruéju. Predavao je i na poslijediplomskome
studiju, bio mentor ve¢em broju poslijediplomanada,
te Sestorici doktoranada.
Volio je $alu, ugodno drustvo; bio je velik poklonik
glazbe i ljubitelj prirode.
Svojim dugim i plodnim znanstvenim, strué¢nim i na-
stavnickim radom profesor Bilinski podario je mno-
go i mnogima, onima koji su toga svjesni vec odav-

no, onima koji ce to tek biti, 1 onima koji to nece ni
znati.

Bio je zaljubljenik u geometriju, njezin Stovatelj i
vrstan znalac, ali takoder vjest graditelj i uspjesan
prinositelj.

Sjecajuci se voljenog profesora i uditelja, cijenjenoga
kolege i medunarodno priznatog znanstvenika, dra-
gog prijatelja, te uvijek gospodina, ostajemo mu za-
hvalni i vjerni onomu o ¢emu nas je u€io, izravno i
neizravno, kao matematiéar i povrh svega kao ¢o-
vjek.

Popis objavljenih radova akademika Stanka
Bilinskoga

1. Bilinski,-Stanko: Odnos kuta paralelnosti i pripa-
dne distance. Nastavni Vjesnik 49 (1940/41),417-
422.

2. Bilinski,-Stanko: O Eulerovim poliedarskim rela-
cijama. Nastavni Vjesnik 51 (1942/43), 281-285.

3. Bilinski,-Stanko: Problem parketiranja. Matema-
ticka ¢itanka, Nakladni zavod Hrvatske, Zagreb,
1947, 99-106.

4. Bilinski,-Stanko: O jednadzbi pravca i hiperbole
kod Fermata. Matematicka ¢itanka, Nakladni za-
vod Hrvatske, Zagreb, 1947, 112-115.

5. Bilinski,-S.; Sevdi¢,-M.: Problem jedra. Matema-
ti¢ka ¢itanka, Nakladni zavod Hrvatske, Zagreb,
1947, 136-140.

6. Bilinski,-Stanko: Homogene mreZe ravnine. Rad-
Jugoslav.-Akad.-Znanosti-i-Umjetnosti 271
(1948), 145-255.

Bilinski,-Stanko: Homogene Netze der Ebene.
Bull.-Internat.-Acad.-Yougoslave.-Cl.-Sci.-
Math.-Phys.-Tech. (N.S.) 2, (1949). 63-111

7. Bilinski,-Stanko: Prilog dinamici kumulonimbu-
sa. Glasnik-Mat.-Fiz.-Astr.-Ser. II. 3 (1948), 29-
51.

8. Bilinski,-Stanko: O kinematickim uvjetima fron-
togeneze. Rad Geofizi¢kog zavoda u Zagrebu, II
Ser. 2 (1948), 5-16.

9. Bilinski,-S.; Blanusa,-D.: Dokaz nerjesivosti jed-
ne mreZe. Glasnik-Mat.-Fiz.-Astr.-Ser. II. 4
(1949), 78-80.

10. Bilinski,-Stanko: O jednom teoremu G. Mongea.
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