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Ivo Bozi¢, PMF-MO, Zagreb

a $kolskom natjecanju V. gimnazije u Zagrebu 2006. godine ucenici-
ma drugih razreda bio je postavljen sljede¢i zadatak:

Dva igraca A i B igraju sljedecu igru: Igra¢ A kaze neki prirodan broj x iz segmenta
[1, 10]. B tada zamisli prirodni broj iz segmenta [1, 10], pribroji ga onome 3to ga je
rekao A i kaze taj zbroj igracu A. Tada igrac A pribroji tom zbroju neki prirodni broj
iz segmenta [1, 10] i kaze dobiveni zbroj igracu B, itd... Pobjednik je onaj igra¢ koji
moze prvi reci zbroj 100. Igra¢ A poceo je brojem 2. Postoji li strategija koja ¢e omo-
guciti pobjedu igracu B?
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Pobjednik ¢e biti onaj koji prvi kaze brojeve 89, 78, 67, ..., 12. Znaci da
igra¢ B treba reci 12, zatim 23, ..., 89 i ta e ga strategija dovesti do pobjede.

Primijetimo: ako je igra¢ A rekao bilo koji prirodni broj x iz segmenta
[2, 10], igra¢ B opet ima pobjednicku strategiju! Zanima nas postoji li
pobjednicka strategija za igraca A. Takva strategija postoji: treba poceti brojem
1 pa opet govoriti 12, 23, ..., 89.

Zanimljivo je napomenuti da je rije¢ o vrlo poznatom zadatku koji je bio
postavljen i ucenicima 6. razreda osjecke regije na regionalnom natjecanju
1996. godine (doduse, malo je promijenjena formulacija zadatka, pa se tako
trazila pobjednicka strategija za prvog igraca).

U knjizi Gros (tucet tuceta) matematickih zadataka™ Vladimira Devidéa,
broj 10 u nasem zadatku zamijenjen je brojem 7.

Pitanje se namece samo po sebi: Moze li se problem poopciti? Odgovor je
potvrdan, poopcéenje je moguce! Dakle, radit e se o sljede¢em problemu:
Dva igraca A i B igraju sljedecu igru: igra¢ A kaze neki prirodan broj x iz segmenta
[1, b], zatim igrac¢ B zamisli prirodan broj x iz segmenta [1, b], zbroji taj broj i broj
koji je rekao igra¢ A te kaze naglas taj zbroj. Igrac A ponavlja postupak igraca B...
Pobjednik je onaj koji kaze broj a. Koji igrac ima pobjednicku strategiju?

Zapisimo broj a u oblikua =k - (b + 1) + r,r < (b + 1), pri ¢emu je k prirodan
broj (i ocito je a > b).

Primijetimo da svaki igra¢ moze osigurati da nakon njegovog i poteza
protivnika zbroj bude povecan za to¢no b + 1. Ako je r = 0, tada je pobjednik
igra¢ B, a u svim preostalim slu¢ajevima pobjednicku strategiju ima igrac¢ A.
Ako je r razli¢it od 0, onda igra¢ A u prvom potezu kaze r, zatim A u svom
drugom potezu kaze b + 1 + r, i ta ¢e ga strategija dovesti do pobjede! Ako je
r =0, jasno se vidi $to treba raditi igrac¢ B.

Kako smo vidjeli u poopcenju, sami mozete izabrati koje brojeve mozete
zbrajati te do kojeg je broja cilj do¢i.
\_ﬁﬁ ! .Gros (tucet tuceta) matematickih zadataka”, HMD, Zagreb, 1995.
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