Dijana Kreso

U 3. zadatku 4. razreda ovogodiSnjeg zupanijskog natjecanja rijetki su uopée dobili bod, jo§ manje
ucenika uspjelo ga je rijesiti, uglavnom pomocéu kompleksnih brojeva u geometriji. Ovdje vam donosimo
jedno elementarno rjeSenje tog zadatka koje moze razumjeti svaki uc¢enik koji je naucio poucke o sukladnosti!

3. U ravnini su dane tocke A, B,C. Neka su D, FE, F,G,H i I tocke u istoj ravnini takve da su trokuti
ABD, BAE, CAF, DFG, ECH i GHI pozitivno orijentirani jednakostrani¢ni trokuti. Dokazite da je F
poloviste duzine AT.

Napomena. Pozitivno orijentiran trokut XY Z znaci da je poredak vrhova suprotan okretanju kazaljke na satu.

D

Mnogi ¢e odmah primijetiti kako se u zadatku pojavljuje velik broj jednakostrani¢nih trokuta njih cak
Sest! Po tome je ovaj zadatak neobi¢an. No moze se rjesiti na elementaran (ali ne nuzno i lak) na¢in. Evo
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jednog rjeSenja.
Rjesenje. 1z |AD| = |BD|, |DF| = |DG| i

LADF = /BDG =60° — ZFDB

slijedi AAFD = ABGD, iz ¢ega dobivamo da je |AF| = |BG]|, a time i |[AC| = |BG|.
Iz |[AB| = [AD|, |AF| = |AC],

/DAC = Z/BAF =60° — ZBAC

slijedi AABF = AADC, iz ¢ega dobivamo da je |BF| = |CD|, a to povlaci ADCF = AFBG. Za-
kljucujemo kako je ZCDF = ZGFB.
Dalje je zbog |CD| = |BF|, |DG| = |FD| i

/CDG = /FDG+ /FDG = ZCDF +60° = ZGFB + 60° = ZBFD

= ACDG = BFD. Time smo dobili da je |BD| = |CG]|.
Iz |HE| = |HC|, |HI| = |HG|, i

/IHE = Z/GHC =60° — ZEHG

slijedi AHET = AHCG, iz ¢ega dobivamo da je |CG| = |EI|.
Zbog jednakostrani¢nih trokuta vrijedi da je

|AE| = |BD| = |CG| = |IE|.

Time je dokazana jednakost duzina |AE| i |IE]|.

Preostaje nam dokazati da su tocke A, E, I kolinearne (na istom pravcu), odnosno da je ZHEI +
/ZHFEA = 180°.

Zbog prethodno navedenog je

ZHEI = Z/HCG =60°+ ZECG =60° + ZECB + ZBCG n
/HEA=60°—-ZAEC = /BEC =180° — ZEBC — ZECB

= J(HEI+/HFA =240°+ /BCG — ZEBC.
Zbog |AB| = |GC| i |CA| = |BG| cetverokut ABCG je paralelogram, pa je ZBCG = ZCBA, te je

LHEI+ ZHFEA =240° + ZCBA — ZEBC = 240° — (LEBC — ZCBA) = 240° — 60° = 180°.

Time smo dokazali da je E poloviste duzine AI. v

Poziv citateljima

Naisli ste na zanimljiv zadatak na starom ili novom na-
tjecanju ili u nekoj zbirci, a vaSe rjesenje je razli¢ito od
sluzbenog. Posaljite nam ga, mi éemo ga objavitil Ako je
zadatak s natjecanja rjeSenje ¢éemo poslati urednicima koji
pripremaju knjige s natjecanja i pobrinuti se da i tamo bude
objavljeno.

Takoder smo zainteresirani za vaSe radove na racunalu,
ako imate zanimljivu animaciju, sliku, projekt i sl., pozivamo
vas da ga podijelite s nama.

Radovi ucenika bit ée posebno nagradeni!
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