RjeSenje nagradnog natjecaja br. 221

Neka su a i b pozitivni realni brojevi takvi da je ab > 1. DokaZi nejednakost

2017 )<b+2017a+ 2017

2017 + —— L 2T
<“+ t a7 2016 b+ 2016

) > 2019°.
Kada vrijedi jednakost?

Rjesenje. Koristit ¢emo poznatu nejednakost Schwarz-Cauchy-Bunyakovsky (skracemo S-C-B)
za pozitivne brojeve:
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Kako je 2017+ ab > 2017, dovoljno je pokazati

Stavimo sada

Varants *aanie =2 <

$to je ekvivalentno

\/2017(a2 + 2016a) + \/2017(b2 +2016b) > 2+/(a + 2016)(b + 2016). 2)
Uocimo:

\/2017(a2 +2016a) = \/(1 +2016)(a? + 2016a) > (S-C-B) > a +2016+/a
i analogno
\/2017(b2 + 2016b) > b + 2016v/b.

Dakle,

V/2017(a + 2016a) + 1/2017(8 + 2016b)

>a+b+2016(va+Vb) > a+b+2016-2\/Vab > a+b+2-2016

= (a+2016) + (b +2016) > 2+/(a + 2016)(b + 2016).

Time je pokazano da vrijedi (2), a onda i (1). Iz kori§tene S-C-B i A-G nejednakosti odmah
slijedi da jednakost vrijedi ako i samo ako je a =b = 1.

Danica Petolas

Knjigom D. Kovagevi¢, D. Zubrini¢, Uvod u diskretnu matematiku, 2015., Element, Zagreb,
nagradeni su rjeSavatelji:
1. Ivan Novak (4), Srednja $kola Vrbovec, Vrbovec;

2. Danica Petolas (1), Gimnazija Lucijana Vranjanina, Zagreb.

Matematicko-fizicki list, LXVIII 4 (2017. — 2018)) B 285



Rijesili zadatke iz br. 2/270

(Broj u zagradi oznacava razred—godiSte srednje—osnovne $kole.)

a) Iz matematike: MedZida AlihodZi¢ (3), Gimnazija “Visoko”, Visoko, BiH, 3612, 3619;
Danica Petolas (1), Gimnazija Lucijana Vranjanina, Zagreb, 3609-3622; Matija Tomic¢ (2),
Osnovna gimnazija Don Bosco, Zepée, BiH, 3609.

b) 1z fizike: Borna Cesarec (8), o Augusta Cesarca, Krapina, 430—433; Lorena Ivanisevé
(8), OS Horvati, Zagreb, 432.

Nagradni natjecaj br. 223

Rijesi sustav jednadzbi:

X1 +x = =3 (J1)
Xy +x3 = =2 (J2)
x3+x4 = —1 (J3)
x4 +xs5 =0 (Ja)
X5 +x6 = 1 (Js)
X6 +x7 =2 (J6)
x7+x =3 (J7)

SVIM SURADNICIMA

U Matematicko fizickom listu objavljuju se ¢lanci iz matematike, fizike i informatike, s malim prilogom
iz astronomije, zadatci i rjeSenja, prikazi natjecanja i ljetnih Skola iz matematike i fizike, zanimljivosti
u obliku clanaka i zadataka od ucenika, profesora i ostalih matemati¢ara, novosti iz znanosti, prilozi o
drzavnoj maturi i nagradni natjeCaj.

Prilozi trebaju biti napisani racunalom (Word, Tex, Latex) ili pisa¢im strojem.

Slike trebaju biti jasno nacrtane na posebnom papiru i pogodne za presnimavanje ili poSaljite slike
crtane raCunalom (eps, tif, gif, jpg, png i sl.).

Clanci neka ne budu dulji od osam stranica, a ako je to potrebno neka budu napisani u nastavcima.

Pozivaju se ucenici da poSalju clanak o nekoj zanimljivoj temi, originalne zadatke s rjeSenjima ili
prikaze nekih manifestacija (ljetne $kole, susreti ucenika, rad $kolske grupe).

Kako se rukopisi ne vracaju, sacuvajte original, a poSaljite kopiju na papiru formata A-4.
Svi rukopisi podlijeZu recenziji redakcije ili neke strucne osobe za odredeno podrucje.
Prilozi se Salju na adresu ovog Casopisa koja je na pocetku lista.

RJESAVATELJIMA ZADATAKA

Svako rjeSenje neka bude napisano na posebnom papiru i to samo na jednoj strani papira. Uz svako
rjeSenje na vrhu papira treba potpuno ispisati tekst zadatka. Svako rjeSenje treba Citljivo potpisati (ime
i prezime), naznaliti razred, Skolu i mjesto. RjeSenja se mogu slati i e-poStom na adresu glavnog
urednika: hanjs@math.hr

Matematicko fizic¢ki list na Facebooku

Mozete prona¢i MFL i na Facebooku na stranici
https://www.facebook.com/MatFizL

Uz razno-razne podatke o MFL-u mo¢i Cete naci i nove zadatke za rjeSavanje.
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