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D 1 atemagicari su se od najranijih pocetaka matematike bavili mjere-
njima i odredivanjem / ra¢unanjem duljina i povrsina.

Formula za povr$inu pravokutnika jedna je od najjednostavnijih, ali i naj-
poznatijih formula.

U ovom cemo tekstu ilustrirati kako se ta formula moze na domisljat na-
¢in danas uporabiti za rjeSavanja mozgalica u ¢ijoj su pozadini rjesavanje jed-
nadzbi i/ili sustava jednadzbi.
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Vrlo velik broj zanimljivih, laksih ili tezih, mozgalica moze se naci u ra-
dovima Inaba Naokija i Alexa Bellosa (a i mnogih drugih suvremenih mate-
magicara).

6%

p=a-b b Jedino §to trebate znati je formula za povr$inu pravokutnika, tj. p=a - b,
gdje su a i b duljine stranica pravokutnika.

1.0 cemu jerijec?

Rije¢ je o problemu, tj. mozgalici u kojoj treba odrediti vrijednost koja
nedostaje, a na slici je oznacena s ? (upitnikom). Ta nepoznata velic¢ina je ili
duljina neke duzine ili povrsina nekog pravokutnika na slici.

Ilustrirajmo odredivanje nepoznate veli¢ine sljede¢im primjerom.

Primjer 1. Zadana su dva pravokutnika. Podatci su oznaceni na slici.
Odredimo duljinu stranice oznacene upitnikom.

36 e’ 5cm Rjesenje. 1z povrsine drugog pravokutnika dobivamo da je njegova visina

jednaka ? cm. Visina lijevog pravokutnika jednaka je % +4= ? Odavde je

¢-— . (2)=5cm.

‘ MATKA 107.indd 202 @ 10.2.2019. 16:58:58



2, Jos dva primjera i usporedba

U sljede¢im primjerima povecat ¢cemo broj pravokutnika.

Primjer 2. Zadana su 4 pravokutnika sa svojim podatcima (vidi sliku).

Odredimo povrsinu pravokutnika oznacenog s (2).

7cm| 38 cm’ 39 cm’

40 cm’ ? 6 cm

Rjesenje. 1z zbroja povrsina gornjih dvaju pravokutnika 38 cm? + 39 cm? =
=77 cm® i njihove visine slijedi da im je zajednicka duljina (osnovica) jednaka
77 cm® : 7 cm = 11 cm. Zajednicka duljina donjih pravokutnika jednaka je

(11 cm - 4 cm) + 3 cm = 10 cm, a njihova zajednicka povrsina jednaka je

10 cm - 6 cm = 60 cm?.

Odavde slijedi da je povrsina (?) donjeg desnog pravokutnika jednaka

60 cm? - 40 cm? = 20 cm?.

Usporedba. Usporedimo ovakav nacin rjesavanja s
algebarskim / numeri¢kim rje$avanjem. Na slici oznac¢imo
s X, y i z nepoznate duljine dijelova zajednicke osnovice
gornjih pravokutnika te trazenu povrsinu desnog donjeg

pravokutnika s (2).
Odavde dobivamo sljedece 4 jednadnadzbe s 4 nepoznanice
7(4+ x) =38
7(y+2) =39
6(x+y)=40
6(z+3)=1(?
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38 cm’ 39 cm’
y 3cm
4cm
40 cm’ ? 6 cm

Pokusajte rijesiti ovaj sustav i izrac¢unati vrijednost povrsine (?) kako bi-
ste dobili uvid koji je od ova dva nacina «primjereniji / bolji”. RjeSavanje ovog
problema na dva razli¢ita nac¢ina ukazuje na prednost matemagicarske domi-

$ljatosti.

Sljedeci primjer rijesit ¢emo na nacin da sliku jednom «smanjimo” (odre-

zemo dio), a drugi put .nadopunimo” (pove¢amo).
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= Primjer 3. Izracunajmo duljinu dijela do- 4cm
o nje zajednicke osnovice dvaju pravokutnika
o . 1 1 20 cm’
Q oznacenu s ( ?) (vidi sliku). o :
% 78 cm
§ Prvo ‘rjes'enje.. Iz povréipe d‘onjeg lij.e\.log 14 et
NG pravokutnika dobivamo da je njegova visina
N
Il . 14 5cm ?
< jednaka —cm.
= 5
=
2 Od donjeg lijevog pravokutnika mozemo .odrezati” pravokutnik po-
v 14 14 . v . .
vriine ?-1: - cm’, pa je ostatak povrdine toga pravokutnika jednak
14 56
14——="—cm’
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Sem| 20 cm’ Nakon §to smo (odrezali” taj mali dio, dobili smo pravokutnik
78 cm’
> v 56 546 L. 14 39
%4 cm % cm povrsine = +20+78 = D cm’ ivisine . +5=—ocm.
4cm ?

Odavde je ukupna osnovica ? : ? =14cm, a(?)=14-4=10cm.

Drugo rjesenje. U ovom slucaju «nadopunimo” sliku pravokutnikom tako
da dobijemo «cjeloviti” pravokutnik (vidi sliku).
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78 cm’

14 cm’

S nadopunom lijevi gornji pravokutnik ima povriinu 5-5=25cm®.

Ukupna je povrsina sada jednaka 25+14+78 =117 cm?, a ukupna visina
541239 1 Odavde je ukupna duljina jednaka 117: * 15em. Duljina
osnovice oznacene (?) jednaka je 15 -5 =10 cm.
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Zadatci

Rijesite sljedece zadatke. Objavit ¢emo ime svakog [Vlatkaca koji nam
posalje rjeSenje zadatka i nagraditi ga.

1. Odredite povrsinu pravokutnika oznacenu s (2) (vidi sliku):
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4 cm
? ) 3cm| (? 4 cm
3cm :
8 cm 10 cm 3cm
28 cm’ > 2 64 cm’ )
30cm” |24 cm 20 cm
9 cm 4 cm

2. Odredite duljinu duzine oznacenu s (?2) (vidi sliku)

26 cm’ 30 cm’ 33cm’

3. Odredite povrsinu pravokutnika oznacenu s (?) (vidi sliku)

10 cm

f—%

21 cm’ ? 43 cm’

4 cm 29 cm’

4. Izracunajte duljinu duzine oznacenu s (2) (vidi sliku)

28 cm’ 7cm

35cm’
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