v CETIRI RJESENJA ZADATKA O JEDNAKOKRACNOM TROKUTU

Dragoljub Milo3evi¢, Gornji Milanovac

a matematickim se natjecanjima cesto javljaju geometrijski zadatci

koji se mogu rjesavati na viSe razlicitih nacina. Rjesavanje zadataka na
dva ili viSe nacina vrlo je vazan i kreativan posao za sve ucenike koji pokazuju
vece zanimanje za matematiku. Pri rjeSavanju zadataka na vie nac¢ina dolazi do
izrazaja bogatstvo ideja i stvaralacko misljenje. Naravno, tu je potrebno odrede-
no predznanje koje se stjece na satima redovite nastave matematike, samostal-
nim radom, vjezbanjem i - rjeSavanjem zadataka na vide razli¢itih nacina.
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U ovom ¢lanku pokazat ¢emo kako se jedan natjecateljski zadatak o jed-
nakokra¢nom trokutu moze rjeSavati na Cetiri nacina. Pozivamo [VJatkace da
nam posalju jo§ neko moguce rjesenje istoga zadatka.

Zadatak. U trokutu AABCje |AB| = |AC| i | £BAC]| = 20°, a na stranici AB
oznacena je to¢ka D takva da je |[AD| = |BC|. Izracunajte veli¢inu kuta ZDCA.

Rjesenje 1. Unutar trokuta ABC odredimo tocku E tako da trokut ABCE
bude jednakostranican (Slika 1.). Budu¢i da je |AB| = |AC|, |BE| = |AD|, a du-
sina AE je zajednicka stranica trokuta AABE i AACE, zaklju¢ujemo da su ti
trokuti sukladni. Zato je | £ZBAE| = | ZCAE| = 10°. Veli¢ine kutova uz osnovicu
trokuta AABC su jednake i njihova je veli¢ina 80° pa je | ZABE| = |ZACE| =
= 80° - 60° = 20°. Takoder, trokuti AACE i ACAD su sukladni jer imaju za-
jednic¢ku stranicu AC, |CE| = |AD|, | ZECA| = | ZDAC] = 20° (poucak S-K-S).
Zato je |£DCA| = |ZEAC| = 10°.

A

Rjesenje 2. Konstruirat ¢emo jednakostranic¢ni

trokut ADAE (s vanjske strane trokuta AABC, kao na

Slici 2.). Trokuti ACAE i AABC sukladni su prema po-

| m uéku S-K-S (buduéi da vrijedi [AB| = |CAl, [BC| = |AE]
\ — i|£CAE|=|ZABC|=80°). Zato je | ZACE| =| £BAC| =

= 20°. Iz sukladnosti trokuta AADC i AEDC (poucak
S-K-S) slijedi | ZDCA| =| ZECD| = 20° : 2 = 10°.

Rjesenje 3. Konstruiramo kruznicu k(A, AB) i
na njoj odredimo tocke E i F tako da je |CE| = |EF| =
= |BC| (Slika 3.). Kako je |ZBAF| = 3 - 20° = 60° i
|AB| = |AF|, zaklju¢ujemo da je AABF jednakostra-
ni¢an. Kutovi ZEAF i ZEBF su sredi$nji i obodni
nad kruznim lukom EF, pa zakljucujemo da je

Slika 2.
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| ZEBF| = %|4EAF|:10°. Kako je |AC| = |BF|, |AD| = |EF| i |£DAC] =
= |£BFE| = 20°, zaklju¢ujemo da su trokuti ABEF i AADC sukladni (poucak

S-K-S), paje |£DCA|=|ZEBF| = 10°.
A
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Slika 3.

Rjesenje 4. Konstruiramo AADE sukladan sa AABC (Slika 4.). Kako je
|AE| = |DE| = |AB| = |AC| i | £CAE| = 80° - 20° = 60°, trokut AACE je jednako-
strani¢an. Tada je |CE| = |AE| i, zbog | DE| = |AE]|, to¢ka E jednako je udaljena
od toc¢aka A, D i G, tj. te tri tocke pripadaju istoj kruznici. Zbog toga imamo

1
|£DCA| = 5 | ZDEA | (prema poucku o sredi$njem i obodnom kutu nad istim

lukom), tj. | ZDCA| = % -20° = 10°.

A

Slika 4.
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