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TROKUT, CETVEROKUT | KRUG

ragi [Matkaci, od ovog broja vasa [\atka ima novu rubriku - Geo-

metrijski kutak. U njoj ¢emo objavljivati zanimljive i izazovne geo-
metrijske probleme o vama dobro poznatim likovima, trokutu, cetverokutu
i krugu. U svakom ¢emo broju ponuditi nekoliko zadataka s rjeSenjima, ali i
nekoliko zadataka za samostalno rjesavanje. Vjerujemo da ¢e medu vama biti
i onih koji ¢e se prihvatiti samostalnog rjeSavanja, a tek onda pogledati napi-
sano rjesenje!
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Za pocetak, rijeS§imo tri geometrijska problema.

Primjer 1. U paralelogramu ABCD zadane su povrsine dvaju
cetverokuta i dvaju trokuta. Kolika je povr$ina trokuta oznacena s x?
Rjesenje: Prije rjesavanja samog zadatka prisjetimo se vaznog svoj-
stva paralelograma.

Za po volji odabranu to¢ku T na stranici CD povrsina trokuta

ABT jednaka je polovini povrsine paralelograma ABCD, tj. p, .. = % jL—

Neka su a i b duljine stranica paralelograma i neka je h duljina visine pa-

ralelograma nacrtane na stranicu duljine a.
D T C

Tada vrijedi:

Povrsina paralelograma ABCD: p,, . = ah.

1
Povrsina trokuta ABT: p, .= 5 ah.

Iz toga slijedidajep,, = %pABCD.

Ovo se svojstvo moze poopditi.

Unutar istoga paralelograma moze se h b
istaknuti dva ili vise trokuta kako je prika-
zano na sljedecoj slici. A

I3 E q B
Pritom su tocke T'i § po volji odabrane na stranici CD, a E po volji oda-
brana na AB.

Neka su p i g duljine stranica trokuta AET, odnosno EBS, a h je duljina
njihove visina na istaknute stranice.

Izra¢unajmo zbroj povrsina ova dva trokuta.
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pAET+pEBS:5ph +th :E(p : Qh :Eah :EpABCD
Ovime smo pokazali da je zbroj povrsina trokuta AET i D,

EBS jednak polovini povrsine paralelograma ABCD.

Sada mozemo rijesiti i zadani problem. U tu svrhu ¢emo
slovima E, Fi G na zadanoj slici oznaciti istaknute tocke koje
pripadaju stranicama paralelograma ABCD. Takoder, s y i

z oznac¢imo povrsine bijelog trokuta, odnosno cetverokuta.

Ako dobro promotrimo sliku, primijetit ¢emo da je prema opisanom svoj-
stvu povrsina trokuta AFD jednaka polovini povr$ine paralelograma ABCD.

Mozemo pisati: 1

S Pasco = Pap =y + 79+ 2+ 10.

Prema gore opisanom poopcenju vrijedi da je i zbroj povrsina trokuta

AGD i ECG jednak polovini povriine paralelograma ABCD. Dakle, vrijedi:

1
EPABCDZPAGD+pECG:y+x+8+Z+72'
Izjednacavanjem ovih dvaju izraza dobivamo:

1
y+x+8+z+72=

EPABCD:y+79+Z+10’tj'

y+x+8+z+72=y+79 +z+10.

PoniStavanjem y i z s obje strane jednadzbe dobivamo obi¢nu linearnu jed-

nadzbu iz koje mozemo izra¢unati nepoznatu povrsinu x.
x+8+72=79+10
x+80=289
x=9.

Primjer 2. Zadan je kvadrat ABCD. Kolika je mjera & kuta Z/FED?

D C
45°

70°

A E B

Rjesenje: 1z zadanih podataka mozemo izrac¢unati:
|£/FDC| =90° - |ZCFD| =90° - 70° = 20°
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|/ADE| = 90° - | ZEDF| - | ZFDC| = 90° - 45° - 20° = 25°
|£DEA| = 90° - | ZADE| = 90° - 25° = 65°
Zarotirajmo trokut DFC oko to¢ke D tako da se stranica CD preslikau AD .

D C
20°
45°

70°
20°25°

70° 65°\%
G A E B

Trokuti DFC i DGA su sukladni pa je |DF| = |DG]|. Takoder, i trokuti GED
i FED su sukladni jer osim |DF| = |DG| imaju zajedni¢ku stranicu ED te su
kutovi izmedu odgovarajucih stranica jednaki 45°. Iz toga mozemo zakljuciti
da suikutovi ZDEG i ZFED sukladni pa je a = 65°.

Primjer 3. Promotrimo sliku i izracunajmo koliki je omjer polumjera g?

Rjesenje: Dopunimo sliku.

H a D a
a
C
F{ b B
b
A E G

AaDa

Uocimo kvadrate AGDH sa stranicom duljine a i AEBF sa stranicom du-
ljine b. Njihove su dijagonale duzine AD, odnosno AB.

|AD| =|4B|+|BC|+|CD|
ax/i :b\/§+b+a

a2 —a=bJ2+b
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a(VZ-1)=b(v7+1)

2+1

&'

a4
b

=

—

Racionalizacijom nazivnika dobivamo:

3_\/5+1_\/5+1_(\/5)2+2'\/§'1+12_2+2J§+1
b 2-12+1 (ﬁ)z_lz S2-1

=3+2J2~5828.

Za kraj, ovdje navodimo jos$ tri zadatka. Pokusajte ih rijesiti samostalno.
Njihova ¢emo rjeSenja objaviti u sljedecem broju.

Zadatak 1. Zadan je konveksni ¢etverokut ABCD podijeljen dijagonalama
na Cetiri dijela. Ako su poznate povrsine triju njegovih dijelova kolika je povr-
$ina cijeloga Cetverokuta?

A o

Zadatak 3. Kolika je povrsina ¢etverokuta ako svi krugovi imaju radijus r?
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