TROKUT, CETVEROKUT | KRUG v

Zlatko Lobor, Zagreb

D, C
Primjer 1. Kolika je povrsina kvadrata ABCD ako su poznate du- 3
ljine stranica trokuta kao na slici? 5
Rjesenje:
Oznacimo duljinu stranice kvadrata ABCD s a. Njegova je povrsina tada 4
A B

p=a.
Ozna&imo vrh trokuta na duZini AD s E, a vrh na duzini CD s F. Iz 3% + 4> = 52,
prema obratu Pitagorina poucka, slijedi da je trokut BFE pravokutan, s pravim
kutom Z/BEF.

Istaknimo trokute ABE i DEF kao na slici. Ako duljinu |AE| ozna¢imos x,onda DL
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je |DE| = a - x.

Trokuti ABE i DEF sli¢ni su prema KK poucku o sli¢nosti trokuta. Oba su pra-
vokutna jer je |ZBAE| = |ZEDF| = 90° a vrijedi i |ZEBA| = |ZFED| jer suto g
kutovi s okomitim kracima. x B

a_x:>3a:4a—4x:>4x:a:>x:%. 4 a

Iz sli¢nosti tih dvaju trokuta slijedi: % =

Primjenom Pitagorina poucka na trokut ABE dobiva se:

2 2
Cra=4#=>L 40 =16 :17a =16 :azzﬁ.
16 16 17

2
Dakle, povrsina kvadrata je p = %76

Primjer 2. Kolika je duljina tetive CD po kojoj je «presa-
vijen” polukrug kako je prikazano na slici?

Rjesenje:
Iz poznatih podataka |AP| = 4 i |PB| = 2 dobivamo |AB| = 6,
odnosno polumjer polukruga ima duljinu 3.

Oznacimo srediste polukruznice sa S, a njezinu osnosimetric-
nu sliku s obzirom na pravac CD sa T.

Duzina ST okomita je na CD, a duzina TP okomita je na AB jer je pravac AB
tangenta na luk DC sa sredistem u tocki T. Dakle, TP polumjer je luka koji
pravac AB dira u tocki P.

Slijedi da je |SP| = |SB| - |PB| =3 - 2 = 1. |TP| = |SA| = 3 jer su to duljine polu-
mjera osnosimetri¢nih kruznih lukova s obzirom na pravac CD.
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Iz pravokutnoga trokuta SPT mozemo izrac¢unati duljinu hi-
potenuze |ST|.

|ST|?> = |SP|? + | TP|? = 17 + 3* = 10. Slijedi da je [ST| =/10.

Primijenimo li Pitagorin poucak na istaknuti trokut DSR,
dobivamo

2
", 4. |DR[ =|DS[ ~|SR[ =3 —(@J _9-10_26,
2 4 4
V26
2
Sada je |CD|=2|DR|=~/26..

|SR|" +|DR[ =|DS

iz Cega slijedi | DR| =

Primjer 3. Odredi veli¢inu
kuta x na slici.
Rjesenje:
Najprije istaknimo tocku F na du-
zini AC takvu da je |ZCBF| = 20°.

Trokut CFB je jednakokracan jer je |£BFC| = |£ZFCB| = 80°, iz ¢ega slijedi da
je |BF| = |BC|.

Kut Z/DFB vanjski je kut trokuta CFB, pa je | ZDFB| = 180° - | £/BFC| = 180° -
- 80° - 100°.
Promotrimo i trokut CEB.

U trokutu CEB vrijedi | /BEC| = 180° - | ZECB| - | ZCBE| = 180° - 50° - 80° =
= 50°. To znaci da je i trokut CEB jednakokracan, tj. |BE| = |BC|. Slijedi |BF| =
= |BE|. Kako je | ZFBE| = 60°, to znaci da je trokut FEB jednakostrani¢an (jed-
nakokracan i kut izmedu krakova jednak 60°).
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Iz ¢injenice da je trokut FEB jednakostrani¢an moze se zakljuditi da je |EF| =
= |BE|.

Promotrimo jo$ trokut DBF. Vrijedi da je | /BDF| = 180° - | £FBD| - | /DFB| =
= 180° - 40° - 100° = 40°. To znaci da je i trokut DBF jednakokracan, pa je
|DF| = |BF|.

Dakle, | ZEDF| = | ZFED| = (180° - 40°) / 2 = 70°.
Konac¢no je x = |ZEDB| = |ZEDF| - |£BDEF| = 70° - 40° = 30°, i to je traZena
mjera kuta.

Zadatak. Zadana je duzina AB duljine a i polukruznica kojoj je AB pro-
mjer. Odaberemo li po volji to¢ku P koja pripada duzini AB, kroz nju prolazi
krivulja, kao na slici, koju ¢ine dvije polukruznice. Je li krivulja koja prolazi
toc¢kom P dulja, kraca ili jednake duljine kao polukruznica nad AB?

P

AU B
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