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TROKUT, CETVEROKUT | KRUG
Zlatko Lobor, Zagreb
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Rjesenje: S obzirom na to da su po dva kuta u sva Cetiri trokuta jednaka «,
mozemo tvrditi da su svi trokuti jednakokrac¢ni. Veli¢inu tre¢ega kuta u tim
trokutima oznac¢imo s j.

Vrh trokuta na polukruznici koji je najbliZi tocki A oznacimo slovom C, a
zatim zrcalimo polukruznicu s obzirom na pravac AB.

Prema poucku o sredi$njem i obodnom kutu moze se zakljuciti da ZBSC
ima veli¢inu 2 jer je on sredi$nji kut, a njemu je odgovarajuci obodni kut ZBAC
¢ija je veli¢ina a. (Napomena: Prema poucku o sredi$njem i obodnom kutu sre-
di$nji je kut dvostruko ve¢i od njemu odgovarajucega siljastoga obodnog kuta.)

Zrcalimo sada dva od cetiri zadana jednakokracna trokuta s obzirom na
pravac AB, kako je prikazano na sljedecoj slici.
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Kutovi ZDEC i ZBFD obodni su kutovi veli¢ine . Njima su odgovarajuci
sredi$nji kutovi ZDSC, odnosno ZBSD, ¢ija je veli¢ina dvostruko veca, tj. 2.

Uocimo da kutovi ZDSCi ZBSD zajedno ¢ine kut ZBSC, $to znaci da vri-
jedi 28 + 28 = 2a, tj. 4B = 2. Iz toga slijedi B = % .

Znamo li da u svakom zadanom jednakokra¢nom trokutu vrijedi 2c + 8 =

a s5a
= 180°, mozemo zakljuciti da je 2 +5 =180° = 5" 180°=> a=72°.

Primjer 2.Kolika je povrsina osjenc¢anoga kvadrata?

45°

Rjesenje: Dopunimo zadanu sliku i ozna¢imo tocke kako je prikazano na do-
njoj slici.
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Duzine BF i EG medusobno su okomite. To zna¢i da su kutovi ZHBF i
ZDGE jednakih veli¢ina jer su to kutovi s okomitim kracima iste vrste. Ozna-
¢imo njihovu mjeru s a. 1z toga slijedi da su pravokutni trokuti BHF i EGD
sli¢ni.
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Iz ¢injenice da je ZECB = 45° slijedi |[ED| = |DC| = r i |CG| = 2r, gdje je r
duljina polumjera zadane polukruznice.
D r C 2r G

A
|FH| _|ED| =>|FH| _r
|BF| |DG] ~ 6  3r

Iz sli¢nosti trokuta BHF i EGD slijedi > |FH | =2.

Trokut BHF je pravokutan pa je
|BH|" =|BE[ +|FH[' = 6" +2* = 40 = |BH|=40.
Trokuti HGC i EGD takoder su sli¢ni, iz ¢ega slijedi

|cH| _|ED| N ICH| _ r
lcG|  |pG| T 2r 3

= |CH|= 2
3
Za stranice osjencanoga kvadrata vrijedi
|BC|=|BH|+|HC| = 2r = \/E+%=>%= J40.

3 3
Dakle, |BC| =2r=2 -Z\/4 = 5\/ 40 , pa je povrsina kvadrata

3 —Y 9
P=|Bcf =(5\/E) =, 40=90.

Primjer 3. U pravokutnik ABCD upisana je Cetvrtina kruga, kako je pri-
kazano na slici. Koliki je polumjer kruga r?

D S C
r
r
E
2 F
1
A T B

Rjesenje: Sredisnji kut cetvrtine kruga je pravi kut pa je ZESF = 90°.
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Duzina AB dira kruzni luk EF pa je polumjer ST okomit na duzinu AB. Iz
toga slijedi da su stranice AD i BC usporedne sa ST pa vrijedi |AD| = |BC| =
=|ST| =r. Tadaje |ED|=r-2,a|FC| =r- 1.
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Takoder, valja uociti da su pravokutni trokuti ESD i SFC sukladni pre-
ma KSK poucku jer imaju hipotenuze jednake duljine r, a odgovarajui siljasti
kutovi takoder su im jednakih veli¢ina jer su to kutovi s okomitim kracima.
Dakle, vrijedi /DSE = Z/CFS =a i ZSED = ZFSC = f3.

Iz sukladnosti tih trokuta proizlazi da i odgovarajuce katete imaju jednake
duljine paje |DS| = |FC|=r-11i|SC| = |ED| =r - 2.

Primijenimo li na trokut ESD Pitagorin poucak, dobiva se:
|ED|* + |DS|* = |ES|?
(r-2P%+(r-1y=r
r-4r+4+r-2r+1=r>
rr-6r+5=0
r-5r-r+5=0
r(r-5)-(r-5)=0
(r-5)(r-1)=0
Lijeva strana moze biti jednaka nuli samo ako B
jer=>5ili r = 1. Mogu¢nost r = 1 odbacujemo jer
bi u tom slucaju duljina jedne stranice trokuta bila

negativna. Dakle, r = 5 jedino je rjesenje jer se pro-
vjerom moze zakljuciti da vrijede uvjeti zadatka.

Zadatak. Izracunaj povrsinu bijeloga dijela
kruznoga isjecka ako je ZAOB=90° i CD||OA .
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