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O JEDNOM DOBRO POZNATOM ZADATKU

Alija Muminagic i Jens Carstensen, Danska

: Za svaki pravokutni trokut vrijede brojna zanimljiva svojstva koja po-
vezuju duljine njegovih stranica, visina, tezisnica... U ovom ¢emo tek-
stu prikazati tri ne tako poznata rjesenja jednog dobro poznatog zadatka.

Dokazimo da u pravokutnom trokutu ABC s pravim kutom u vrhu C vri-

jedi jednakost 1 1 1

a vn
pri ¢emu su a i b duljine hipotenuza, dok je & duljina visine na hipotenuzu toga
trokuta.

Dokaz 1. Uz oznake kao na Slici 1. vrijedi: |AB| = ¢, |BC| = a, |CA| = b,
|CC'| = h, |AC| = ¢, i |BC’

= Cz.

¢ c (&)

Slika 1.

Za svaki pravokutni trokut osim Pitagorina poucka vrijedi i Euklidov po-
ucak (vidi [2]) koji uz oznake kao na slici mozemo zapisati na sljedeci nacin:
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Odatle zakljucujemo da vrijedi
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Dokaz 2. Izraz za povrsinu pravokutnog trokuta, uz oznake kao na slici 1.,
mozemo zapisati na dva nacina: p = EC hip= Ea -b . Kori$tenjem te ¢injeni-
ce, uz simbolic¢ki zapis Pitagorina poucka ¢* =a* +b*, mozemo pisati
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Motiv za pisanje ovog teksta je

Dokaz 3: Nacrtan je pravokutni trokut ABC s pravim kutom u vrhu C
(Slika 2.) i standardno je oznaéeno |AB| = ¢, |BC| = a, |CA| = b, |CC’| = h.

Slika 2.

Na produzetku katete BC preko vrha C oznacena je tocka P tako da je
|CP| = 1. Duzinom spojimo to¢ke A i P pa u to¢ki P konstruiramo okomicu na
duzinu AP . Ta okomica sijec¢e polupravac AC u tocki T. Dobiveni trokut ATP
pravokutan je, s pravim kutom u vrhu P, pa prema Euklidovu poucku (zbog

¢injenice da je |AC| - |CT| = |PC|% tj. b - |CT| = 12) slijedi |CT| =%.

Na isti nacin na produzetku katete AC preko vrha C oznacena je tocka Q
tako da je |CQ| = 1. Duzinom spojimo to¢ke Bi Q pa u to¢ki Q konstruiramo
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okomicu na duzinu BQ . Ta okomica sije¢e polupravac BC u toc¢ki S. Dobiveni
trokut BQS je pravokutan, s pravim kutom u vrhu Q, pa prema Euklidovu po-

ucku (zbog ¢injenice da je |BC| - |CS| = |CQ|* tj. a - |CS| = 1?) slijedi |CS| =l.
a

Dalje, u tocki C konstruiramo okomicu na visinu CC, i na toj okomici
oznac¢imo to¢ku R takvu da vrijedi |CR| = 1. U tocki R konstruiramo okomicu
na duzinu RC'. Nacrtana okomica sije¢e polupravac C’'C u tocki U. U pravo-
kutnom trokutu C’RU (s pravim kutom u vrhu R), prema Euklidovu poucku

1
CC| - |CU| = |CR, 4j. h - |CU| = 12) vrijedi |CU| =

(zbog ¢injenice da je

Duzinama spojimo tocke Ui S, odnosno Ui T.
IBC| 4 e n
o=

U trokutima USC i BCC vrijedi {—=—=ah i
uc| 1
h a

, §to znaci da su trokuti USC i BC'C sli¢ni, tj. da je AUSC ~ ABC'C.

[BC| cc]
luc| |cs|
Iz te sli¢nosti zaklju¢ujemo da je | ZUSC| = 90°.

Analogno zaklju¢ujemo da vrijedi AUTC ~ AAC'C, paje |ZUTC| = 90°.

1
Dakle, ¢etverokut SCTU je pravokutnik, pri ¢emu vrijedi |S U| = |CT| =3
Kona¢no, primjenom Pitagorina poucka na pravokutni trokut USC dobivamo

1 1 1

|CS|* + [SUJ* = |CUJ?, odnosno _2+b_2 =72 to je trebalo dokazati.
a
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