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Bacunnje YKusrkoBuh
reoMeTap

OPTOI'OHAJIHO KAPTUPAIBE.

Wmajytin y Buay, da Yy KaracTapckoM npaBWIHHKY V 1eo, o
OPTOrOHAJHOM KapTHpamy HHj€ CKOPO HUIUTA HANMKCAHO, CMaTpaMm Ja
Helie GUTH CYBHIUHO, aKO C€ O OBOj Onepamuju Hamuie jolw HeKOo-
JHUKO peud,

Y onwre y3eB, OPTOrOHAJHO KapTHpawme y NpaKcH HHUje OAro-
BOPUJIO TEOPETCKH IOCTAB/bEHUM yCr0oBUMa, jep 55%, rpemaka oTmaza
Ha Besse (pouToBe, uMje ce oTcyname kpelie oko 20 caut. Ocum
TOra, 3aMa)XeHO je Ja Ce BEe3e JIMCTOBa JO0CTa TEwKO caaxy. [lomro
je monurona Mpexa y Bapolluma caja CcaCBMM TauHa, a MOTyHHOCT
CHUMala cBaKe Tayke IMOJAje/lHaKAa, TO je jacHO Ja je 3a OBaKaB pa-
cnopej rpemaga KpuBo jenuno kaprupame. He Tpe6a mox oBuM pa-
3yMeTH, Aa je Ty KPMB Cam MOCTynaK kaprupama, Beh Tpe6a OTKIO-
HUTU y3pOKe, O KOjuma c€ 10 Cala HHuje BOAMIO payyHa.

HM3nehy camo HajBaHH|€ U TO: ‘

I. He uckopumhaBa ce A0BOJbHO BEJIHKH KOOpAHMHATOrpad;

Il. Huje moryhno, npu 3ay3umaimy OpIAMHATA, BOAUTH PauyHa O
yCyxXy xapTuje, jep HCTH HHje KOX 00Ge OCe HCTH;

lll. MucrpymedTs Ca KojuMa KapTHPamo jako cy 3acTapeld H
HENpaKTHYHH.

Ca xe/bOM, Aa O HAKMX ONJHMYHHX MJAHOBA, HANPABHMO jOLI
6osbe, mpejna¥eM OJfe/beby caejelie pelieme ropmeX y3poka:

[. CBe mTO C€ THYE MPEXE MOpa Ha JUCTy OUTH HaHECEHO Be-
auKuM Koopauhatorpadom. Jla Gu ce TO 0OCTHIVIO, Tpe6Ga yMECTO
JOcajamibuX Npeceka, padyHath nomohHe Ttayke, a no caexehum
bopmynama.

ey e X2, Yot n.ys © Xy - nx,
s s P s RO S R T

T B e AT T T
rie cy y u X KOOpPA. mOMohHe Tauke, a ¥j, Yo, X;, U X, KOOPA. Kpaj-
bUX Tadaka, ,h* mpousB. 6pOj.

Pangu onede CTBAPHE KOPDHCTH OBHX ¢opmyna, usHehy tauno
npumep ca K. o. Bap. Kypmymiuja. Ox 70 norpe6nux npeceka 62 cy
Ounu npocTa apUTMETHYKA CpPEAMHA KOOpAMHATA. 5. Tpehnna, a 3
yerspruHa. Cpux 70 cpauyHarts Cy 3a 2 gaca, JOK je 3a Taj mocao
TpeGano pocax OKO O naHa. KoHTposa HAHOWEHAa BpWH ce€ 10

T.cql.—i’ a Tako HMCTO C€ JeIM U OTCTylaibe JHMHAJE, ¥ TO HE3aBUCHO

JIUCT OJ JIMCTA. :

AKo ce gecu 1a obe Tauke majajy BaH OKBMpA J€C. MpeXxe u
TO jejHa y ommre BaH JHUCT4, OHIA Tpeba nmomohHy Tauky cpauyHaTtu
no caexehum ¢opmynama:

=n-y;—(n—1)y2; x=nx, —(O—1)%, wm y=ny,—(n—1)y,
a X = nXy— (n—1I)x;. . A
3
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Kourpona nasnowewa no (n—1)d. O3nake cy -ucre Kao rope.

OBO M:TO BaxH y cayyajy Ja je JMHHja 3a OpHjeHTalujy Mana.
Ha oBaj vauud, Mg nomohuy TauKy cpadyHaBamMO Ha OHYy CTpPaHy rie
HaM je moTpeGHO, H OAMAX j€ HAHOCHMO HA MAaH.

Jpyru y3pok OTk/JIOHMhieMO Ha Taj HauyuH, WTO hemo ce Tpy-
J4TH 1A ycyxa He Oyne, jep jé TO jeIMHH HaydH jaa ra ce ocao0o-
nuMo. Tpeb6a HaGaBUTH TepMomerap 3a coby y Kojoj je KOOpAHHa-
torpad, U y 10j OAPKABATH NPUOIHKHO TemnepaTypy cobe y Kojoj
ce kaprapa. Jluct Tpeb6a yHeTH Makap jexaH yac NpPe HaHOLIEHA.
Haunocuru Tpe6a HemocpeAHO Mpen KapTHpaibe.

[lIto ce THYe HHCTPYMEHTAa 3a KapTupame, Tpe6a HAOABUTH HOB,
Koju 64 0Jrosapao caeaehum ycaoBHMaE:

I. ma wopen wurje wuma Jaymy, jep ce MrJoM KBAapH NHKHD U HE
MOXE ce I/efaTH KPO3 WrJy ynpaBHO, H JAa HMA NOMOLHM JemHup 33
11apaseHoCT;

Il. na uma ypehaj 3a ¢uHO nomepame M0 AYKUHH ANCUHCHOT
HOHHUjyCa;

Ill. na uma ypehaj 3a ¢uHo mnomeparwe 10 npasuUy T.j. O OP-
JIHHATH;

IV. na moxe HawocuTu Ha 06e crpane no 30 merapa, Kako Ou
ce CBe Tayke OJjeJlaHnyT HCKapTHDPaJe;

V. na uma ypehaj 3a pexkrudukauujy ynpaBHOCTH;

VI. na je macuBaH u ucpaheH oJ TBPAOr, XHWJIABOT H TEMKO
oKcuaupajyher merasna.

OBakaB HHCTPpyMeHaT yOp3ao Ou kapTHpame, a He OW KOwWTao
TAKO MHOTC BHWE, ON Nocaeamer moaena mapke ,Hajxodep* koju
je mocra no6po 3amMLI/bEH, al¥ je Tako caabo u3pahen, na je He-
ynorpeo/buB.

[IITo ce Taue camor KapTupawba, Ty Tpeba pasnukoBaTu ciexpehe
cnyydajese:

l. kan je suHuja Ge3 peiykiumje u cBa je Ha nuauy;

Il. kax je nuHMja ca peayKUMjOM W CBa je HA NJAHY;

Il kax je Jxmm]a ca npesaoMOM u CBa je Ha MJIaHy;

IV. kan je nuruja 6e3 penykuuje, a HUje cBa HA MIAHY;

V. kanx je nuHmja ca peaykiujoM, a Hyje cBa Ha NJaHY;

VI. kaz je JauHMja ca npeaoMOM, a HHje CBa HA IJIAHY.

Ho npe csera, Tpe6Ga ce 3a kapTupame mnpunpemut. [lowro je
¥3BPIIEHO KOHTPOJIMCAE NMOJMIOHE M JEecuMeTapcke Mpexe, Tpeba
JIUCT O6pHCATH H TAHKOM OJIOBKOM CIIOjUTH CBE JIHHHjE AYKE OX
100 mer. 3atum Tpeb6a yBectH y ob6pasdau 18a cBe auHHje ca KOjuX
je CHMMaHO ¥ M3BPIIMUTH DPEAYKIUjy M KOHTpPoJay cabupamem Mo
crpadama. [Ipe camor kapTupama, Tpeba H3MEpPUTH YyCYX XapTHje
00 obema 0ocaMa M TO 3a0eJeXHUTH OJOBKOM Ha JIKCTY.

Panu nakmer o6jammema camor nmocrynka, ycsojuliemo caenehe
o3uaxe: d mepeda ayxuHa, D penykoBaua ayxwuna, D, ouyurasa ny-
XHUHA Ha IJ1aHY Ca Pa3MEPHMKOM MM KoopauHatorpadom, A orcry-
natbe, f pasnuka usmehy D u D,, U ycyx xapruje 3a oxrosapajyhy
ayxuny ¥ R peaykuuja Jusmje,

Kox npsor caydaja nmoctymak je caenehu:
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HamecTu ce xoopx. u ouuTa auauja. Kag ce no6uBenoj pasaumu
Ioxa uad OLy3Me ycyX, Aaobuja ce oTcTyname JuHuje. 3a pasnauky
O HHBeJMaHAa Tpeba OTCTyNawe MNHMCATH HA CKHIY 3€JIEHHM TyUIEM,
aK0 je y HO3BOJ/be€HMM rpaHullama. [IpBo6uTHA pasnuKa Ce 3aTHM
IeNH APONOPLUOHATHO.

: Kox mpyror ciayudaja CBE j€ HMCTO, €aMmO MITO CE€ YMECTO MepeHe
AyxuHe y3uMma pexyKoBaHa.

Kon tpehier cayuaja tpe6a najnpe natm f = D — D,, na 3arum
A no ¢opwyan A=1i+ U. Cama ce f pasmensm npornopuujanHo Ha
Ay:KuHEe npejaoma, na ce TH JIEN0BHM cabepy uau O1y3my €a OAroBa-
pajylinm peaykuujaMma u Tako 3ajefHO pa3lesbyjy, M TO 3ace6HO 0
npemoma ao npenoma. Ha ,Hajxodeposom“ xoopm. moxe ce, KOI
CBAaKOr npesiomMa MOHMIITHTH PAHUja PeNyKNHja MTO MHOIO OJaKIua-
Ba. parn.

Kox 1V, V u VI cayyaja Moxe ce JecuTd na HyJa noyume ca
JIMCTAa KOju Ceé KapTHUpa, MJAM NAaK Ja NouMie ca Apyror aucra. Ako

: : ; f
J€ HyJsa Ha JauCTYy, OHOa ]€ CBE€ HCTO, OCHM MITO Ce Hana3u—2— H e

d
CE NPOMOPLUHOHANHO NpeMa —— . Jlakae, momoliHa Tauka BaXH Kao MO-
P p 9

JUrona. AKo je nmak Ha JHECTY 3aBPIIHO MEpPEHE, a JHUHHja HeMa PeLyK-
Nuje nocTynak je cienehu:

1V. HM3mepu ce pDa3MEPHHUKOM -

A
Hahe Q H § 3a 7,

saunuje. Ha koopaunarorpady ce saysme 3aTuM BPeLHOCT 5  Hame-

¢
2)

na aKo je y rpaHuduaMa sanuuie Ce Ha CpeJuHH

na ce no paxujum (Gopmynaama

CTH Ha nukup rnomohne Tauke W oHxa ce neno f penu mpomopuuo=-
HaJIHO 11e/10] NHMHH]H.

V. Hsmepu ce paamepﬂuxom% u Hale ce 7f Koje ce cabepe

R
WM OJy3me O - .

d
Ta ce BpeaHOCT Cajza OLy3Me O D) 4 TO Ce 3ay3Me€ Ha KOOpI,

¥ Hamectd Ha nukup nomohHe Ttauke. Can ce f meaum npomopuuo-
HAaJHO LEeJOj JHHH]H.
D,

V]. M3mepu ce pasmMepHUKOM o 4 ahe —;—. [Torom ce neno f

- paspeau xao nox Il
CpauyHa ce 3aTHM KOJIMKO OTNaja Ha ancuucy 5 H TO O e

oaysme. OBa ce BpPeJHOCT 3ay3M€ HAa KOOPA. U HAMECTH HA NHKHUD
nomohue tagyke. Ocrano je cse ucro. Tako 6u HCTO 6MIO0 Kang Mmo-
MohHa Tauka He OM Ouaa Ha CPEJMHM, HEro Ha TpehuHu, uersp-
THHH H T. I

3
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Axo ce necu cayuaj na JuHWja npesasu Npexko camor houxa
Ha JucTty, na camo jezma noMohHa wuJM Maja Tauka napa Ha JHUCT,.
onna Tpeba apyry momoliHy Tauky cpauyHatd no caeaehum ¢opwmy-
Jgama: y=y, +Ax; x=x, +Ay; rne cy Yu X kKoopausate mno-
mohne Ttauke, Y, u X, KOOpAUHATE TayKe KoOja maga Ha aucr, a AY
u AX KoopjauHaTHE pasnnxe u3Mely Te Tauke W HEKe npyre Ha TOj
JAHHHjU. 3HaUM -+ ¥ — ynorpebJbapajy ce pasnuyuTo Beh mpema tome
Ja a4 ce tauka npebanyje 3a 90° y JecHO WM y JI€BO OJ OCHOBHOT
npasua.

Tama ce koopAWHATOrpad OpHjeHTHIIE Ca anuuCOM TauyKe Ha
JUCTY, anu He no ancuucu Beh no opamnatu. Cee ocrano je ucro.

B.

TEOMETPUJCKO 3HAUYEIHLE KOHCTAHATA KOA IOIJIAP-
HOI' INTAHUMETPA.

Y npowmviom 6pojy ['nacHuka npeunujenn cmo u3 Jlonexanose
Huxe reonesmje Teopujy noJapHOr W AOUIIM A0 OBAKBHUX M3pasa 3a
paquaH;e OJIHOCHO 33 MEpee MOBPWHMHA NOJAPHAM IVIAHUMETPOM:

. P=Xk.n" kaJ je noa BaH JMKa 4ujy NOBPIIKHY onpehyjemo u

2) .P=K--kn® kax je noan yHyrap JuKa uHjy NOBPUIHHY
onpehyiemo

Jla Gu Taj npukas yNOTOYHHJAH H3HOCHMO, Apxelin ce ucrora
M3BOpa, F€OMETPHJCKO 3HaY€me KoHcraHata -, k* u ,K* y jeqnaunnama
(1) u (2). Kako cmo pekmu ,k“ je peaykunmona KOHCTaHTa y HM3pasy
(1), a n* je pasnuka usmehy ouuTama Ha MOYETKY M OYMTaHma HA KPajy
00unaxema HeKe NOBPUIHHE.

Yjenno cmo BHZIENH, na je k=2rn..a. Hakne penykuuoHa
KOHCTaHta ,K“ nmpeTcraB/ba MOBPIUMHY jeQHOTr MNPABOYraoHHKa uuja
je OCHOBHMIIA Jy)XHMHA OOMNA3HOI Kpaka ,a“, a BUCHHA 2Im je jel-
HaKa NYXKHHH JIyKa TOYKuha.

Y uspasy k ==24m.a cBe Cy BeJHuYHHE 34 ]enaH naH uMeTap:
KOHCTAaHTHE OCHM JYyXHHE 00uNa3HOr Kpaka ,a“, na Ham je npemd
TOME Moryhe 3a HCTy pasMepy maana, Mjemajyhu ayxuny o6u/asHor
KpaKka ,a‘‘, 1aBaTd KOHCTAHTH ,,K'‘ Pa3iIuuuTe BPEIHOCTH.

Y u3pazy 3a anconyTHY KOHCTAaHTy BH-
ajenn cMo gma je K=n (a®+ 2ab-}-c®) ©
OHA MMa BEOMA MHTEPECAHTHA F€OMETPHCKO
3Hayeme, AKO HHCTPYMEHTY JaJHEMO TaKaB
nonoxaj (Buau ca. 1) xa pasHuHa TOYkuhd
nponasu kpo3 noa P To umamo:

x2—c2—b2
UCTO TaKo X?=p%=(a 4 b)? a omarae
P2 — (a Ja b)"’ = c2—p2
p*—a%?— 2ab — b’= c2— b? uam
2 — a? 4 2ab -+ ¢?

HAM aKO TO yBpcTMMO y u3pa3 K to A0~
6ujemo na je K=p’n.. a.
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