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Preracunayanje koordinata u G:auss~
Krfie,erюYoj projekciji.

Како su usled srazmerno vrlo velikih deformacija za Jugo­
slaviju odabrana tri копјопппя sistema Gauss-Kri.iger-ove рго­
jekcije, Ысе i • dosta veliki broj tacaka u Ыizini dodirnog ројаза
izmedju dva sistema, koje се se morati predstaviti ргаус kutnim
kordinatama u оЬа sistema. Nikako nije svejedno, kakav se паёпъ
odabere za ргегашпамапје ovih таёајса iz jednog u drugi sistem.
Us!ed згаипегпо velike duzine dodirnih pojaseva Ысе i veliki 1 ~

Ьго] ovakovih гаёака, ра prema tome i znatno veliki ровао oko
njihovog ргегаёџпасапја. ,

Jednostavne formule za ргегасџпауапје, koje Ьi орсеппо
vredile nije moguce postaviti radi t. zv. lokalnih deformacija. Pod
ovim lokalnim deformacijama treba razumevati' zapravo razliku
deformacija оЬа sistema.

L..adatak Ьi se dakak9 mogao resiti i t. zv. direktriim prera­
cunavanjem t. ј. da se pomocu pravokutnih ravnih koordinata
izracunaju geogafske, а iz ovih pravokutne koordinate u drugoш
sistemu. No ovaj nacin, kao vrlo dug i komp!i<i:ira.n- mora. se­
odbaciti.

I ako је govor о konformnim projekcijama, пе moze se ipak
za ciljeve tria.ngulacije opcenito smatrati, da ravni smerni kutevi
nisu deformirani. Geodetska linija. kao najkrace rastojanje па
elipsoidtt, пе projicira se kao' najkrace rastojanje u· ravnшi t. ј.
kao pravac, nego ~е projicira kao krivulja, koju и prvoj aprok­
simaciji mozemo smatrati kao kr1vulju П stepena. Medjutim za

Геометарскн Гласник



• I

2

ргвкпёпе ciljeve triangulacije mi trebamo pravce i stoga ргојгсг­
rani smerni kutevi moraju Ьiti popravljeni sa malenim korekci­
jama, koje su poznate kao redukcije smera. Stoga гпойегпо ove
malene redukcije uzeti kao Jokalne deforn1acije smera. Ove su
redukcije ovisne ne samэ о udaljenosti od ishodisnog meridi­
јапа, nego i о эгпезтајџ vizure obzirom na velicine smernog kuta.

Mnogo уесе deformacije imaju duzinu. No i jedne i druge
deformacije dadu se табпо odrediti, ako su poznati elementi, od
kojih njihov prirast ovisi.

Iz gore геёепор lako се se razabrati, da prilikom ргегаёц­
navanja koordinata moramo uzeti u гаёцп i ove ёеюппасјје, ako
zelimo, da nas • гаёџп bude toliko таёап, da bude osigurana tac­
nost rezu1tata do odredjene decimale samih koordinata. Jasno је
da се od same velicine dimenzija ovisiti i tacnost racuna, odnosno
tэcnost odredjenja ovih lokalnih deformacija.

Dva koordinatna sistema пе се Ьiti medjusobno paralelna,
nego се zatvarati kut, koji се s-e od mesta do mesta menjati­
Ova promena kuta nastaje radi toga, sto оЬа sistema пе leze u
istoj ravnini. Kut, sto се ga zatvarati dva sistema, Ьiсе u glav­
nom jednak apsolutnoj sumi meridijanskih konvergencija оЬа si­
stema. Da је tako viciecemo iz da\jih izvoda.

Ako Ьi оЬа koordinatna sistema lezala u istoj ravnini, vre­
dile li ove formule za transformaciju :

у'. = Ь + хн sin е + у" cos е }/ + ,, ,, . . .... (1)
Х = а Х COS е - у SIП е

Ovde Ьi а, Ь i kut е predstavljale konstante za preracuna­
vanje iz jednog u drugi sistem. Medjutim, kako se ovde radi о
velikim dimenzijama, Ьiсе z.a prakticne potrebe zgodnije ove
formule:

(Y'2-ly'1) = (у"2-Y''i) cos е + (х"2- х"1) sin е l
I (х'2-x't) = (х"2-х" 1) cos ,t, - (у"2-У"Ј) sin t, r • 0

• • • <2)
Kod drugih jednacina predpostavlja se, da је tacka Р 1 za­

dana u оЬа sistema. Ove formule vredile Ьi; ako Ьi kut zaokreta
8 ыо· konstantan i Jinearne deformacije Ьile u. оЬа sistema iste,
Kako to nije s\ucaj, moracemo u jednacine pod (~) uvrstiti i de-
formacije, ра сето па taj nacin doblti ove jednacine:
-(у'2-У'1) .=· (у"?-Y''i) б1'2 cos 61.2 +· (х"2-х"1) б1,2 sin 61.2 } (З)
(х'2-х'1) = (х"2-х"·1) б1.2 cos 61.2-:- (у" 2-у" 1) б1.2 siп 61.2 • •
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Za logarmiticki гаёцп шоёепю pisati i ovakove formule:

" , , ) ( ,, ,, ) sin (t"1,2 + 612) !,у 2-у 1 = 0'1,2 У 2-У 1 sin t"1.2 ..... (4)
( 1 1 ) ( ,, 11 ) cos (t" 1 ·11 + 61 2)
Х 2-Х 1 = 0'1,2 Х 2-Х 1 cos t"12

Isporedjenjem jednacina (3) i (4) тпоёе se Iako dokazati, da
su ove strogo identicne.

U gornjim јеёпаёшапта predstavljaju velicine о-12 i 612 Јо­
ka1ne deforшacije, i to:

Iog 0-1,2 . Iog 0-112-Iog о-"12
61·2 = t 112-t"12

gde је Iog о- redukcija stranice, а t smerni ravni kutevi u jednom
i и drugom sistemu.

Ove lokalne deformacije nisu konstantne velicine, nego se
ос mesta do mesta menjanju. Вјсе stoga potrebno odrediti for­
mule za njihovo odredjenje, а zatim te formule svesti па takav
·oЫik, koji се omoguciti sto Iakse ргакйёпо гаёџпапје. Како сето
!kasnije viditi, kut zaokreta jednog sistema prema drugom sastoji
ве od dva razna elementa, od kojih jedan predstavlja relativnu
konstantu, t. ј. za jcdno te isto stajaliste је za sve vizure kon­
stantan, dok se drugi menja vec prema polozaju i duzini poje­
dinih vizura. Prvi clan, koji је ujedno i glavni clan, ·nazvacemo
Iokalna orijentacija. Drugi predstavlja apsolutnu sumu redukcija
smera u jednom i drugom sistemu. •

Azimut geodetske Iinije, kako је. poznato, mozemo odrediti
ро ovoj relaciji:

а.' = 8' + 1)/ }а." = 8" + ~" . . . . . . . . . (5)

Kako se radi о konformnim sistemima, moraju оЬа azimuta
Ъiti medjusobno jednaka. U gornjoj jednacini osnacuje 8 zakriv­
ljenj. smerni kut, а ~ - meridijansku konvergenciju.

Izmedju ravnih i zakrivljenih smernih kuteva postoji ovaj
·odnos:

1 t1·2 = о'1•2-:- 81,2 (6)
8 predstavlja redukc;iu smera, dakle u prvoj aproksimaciji:

81•2 = р" (Х2-Х1) (2у1+У2)
б р2

Obzirom na jednacine (5) i (6) mozemo za ravne sfnerne
kuteve pisati ovakove formule.
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tl -а' _vJ_s::./ }1•2 - 1•2 о 1 u 1•2

t/1 ,, ,.,,, S:,.ff •••

. 1•2 = (l 1•2-о 1-u 1•2

Prema tome kut zaokreta Ысе jednak:
61,2 = (811,-81

1) '+ (0'1
1.2-0,1•2) ·

.. (7)

... (8)

Prvi с1ап ovoga izraza - (~''i-81
1) - Ысе za isto згаја­

liste konstantna velicina; оп predstavlja diferenciju meridijansk.ih, •
konvergencija. Како smo ranije rekli, ovu diferenciju паагсасепто
u Ьџёџсе Iokalnom orijentacijom. Ukupno izraz za 61.2 naziva­
сешо lokalnom deformacijom smera.

Каџа su ovako газюёеп! temeljni pojmovi,. шоёепю ргесг •
па odredjivзnja pojedinih clanova.

Odredivanje lokalne orijentaclje.

Za meridijansku konvergenciju u Gauss-Krtiger.-ovoj рго-,
jekciji imademo ovakovu torшulu:

8 = 1 sincp + 3
1:2 sincp cos2 ср (1+з ri-2) + 1 ~

5
р• sincp cos•cp (2:___t2) _(9)-

Ovde озпаёаса ср geografsku sirinu tacke, l diferenciju geo­
grafskih duzina, гаёџпајџс! ishodisni meridijan kao nul-meridijan,
112 =е'1 сов" ср, gde је е'2 jedan od ekscentriciteta zemaljske e­
lipse, t = tg ср i р modu1 za pretvaranje апаййёке u kutnu meru.

U оћа koordinatna sistema g1asice !ormula za meridijansku.
konvergenciju:

) , . 1 , 8 •

8 . 1 sшср + 3 Р 2 siricp cos ~ р (1 + 3 112) +
• 1 1 5

+ lS•p sincp cos• ср (2-t2)
1" 3

8" = 1" sincp + З рв sincp cos q>: (1 + зчв) +
1" 5+ 15 Р, sincp cos' ср (2 - t•)

.. (10)-

Kako se ovde radi о jednoj te istoj tacki, Ьiсе i geograf-­
ske pozicije tacke ср i л iste. Usled toga Ьiсе 1' = 1. - 1. 1

0 i
1" = 1. - 1."°' gde 1. 1

0 i 1."0 predstavljaju geografske duzine
ishodisnih meridijana.

Diferencijom jednacina µod ( 1 О) doblcemo za lokalnu ori-­
jentaciju sledecu vrednost:
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~,, - ~,=sinq> (!" -1'), + sшч; с;: q> (1 + 3 ri8) (!" 8 - !' 3) +
• 4+ sшi5c~~ ~ (2 - t2), (1"5 - Ј 15); ... (11)

Obzirom па gore геёепо, Ысе:
1"-1'=1.'о-1."о=6.л ... (12)

f. ј. konstantna velicina. Za паве koordinatne sisteme iznosi опа 3°.
Sada сето transformirati ostale clanove kako sledi:

Ј"З-Ј/3 = (l" -1') (I"I + !" 11+ Ј'2) =
= 61. [31.2 - 31. (1. 1

о + 1."о) + 1.'о~ + 1. 'ол"о+ 1."0
2
]

:Radi kraceg izrazavanja uvescemo jos i ovu oznaku:
1.'о + 1."о = 21.S} (13)
1.' - 1." . = 61. •••о о

Odavde dobljamo, da је 1.10 = 1.s + ½ 6.1.]
1 . . (1-4,)

л" = 1.s - - л 1.о 2 LJ_

( \Jastavice se)

11. E>ieck.

Испиrивање,.способносrи за зваље reoмerpa
{Преведено из 5 свеске 42. годишта .Allgemeine Vermesssungsnachrichten ").

Код nремеравења земљишта изнадаэе се стално нове ме­
тоде снимања терена, израде и умножавања планова, начина
рачунања површина, како би се квантитативно и квалитативно
повисили резултати рада. Геодетски инструменти непрестано
се усавршавају. Не преза се ни пред каквим трудом да се до­
·бије најбољи материјал. Само у једној тачци нисмо се потру­
дили, да можемо унапред разликовати добар материјал од
рђавога, Под тим се подразумева оно што је најважније при
раду, сам .радни човек. Спретан чиновник - геометар пости­
зава 'згодним диспозицијама, налажењем добрих метода и си­
гурношћу рада јамачно двоструко и троструко више од онога
који је врло неспретан, али који би можда могао да добро
делује у другом звању. Поврх тога можда радови потоњега
још садрже нетачности и грешке.

Шта је меродавно .аа једнога младића и његове роди­
'l'еље код избора звања? Абитуријенат упоређује у првом


