Projekcije zemaljske izmjere u Hrvatsko]
i Slavoniji.
Napisao VI Filkuka, profesor geodetskog tecaja u Zagrebu.

Kona¢na je svrha zemaljske horizontalne izmjere predolenje
zemaljske povriine u ravnini. To postizavamo indirektnim nadi-
nom: mjerimo duzine i kuteve na fizitkoj povriini zemlje, redu-
ciramo te elemente na jednu zajedni¢ku temeljnu niveau-plohu.
povriinu pako ove plohe projiciramo na ravninu izravno, ili
uvritavamo jo¥ jednu ili viSe ploha projekeije. Ta zajednicka
temeljna niveau-ploha je geoid, &ija je povrSina priblizno iden-
tiéna sa srednjom razinom mora. Taj geoid moZemo kod izmjere
zemlje nadomjestiti rotacionim elipsodom, kako su dokazala mno-
gobrojna mjerenja luénih stupnjeva, gravitacije 1 astronomska
nivelacija. Polozaj 1 dimenzije toga elipsoida morao bi biti takav.
da bude suma kvadrata otklona normala elipsoida od fakti¢nih
teziSnica, te otklona fakti¢nih azimuta od izradunatih — mini-
mum. Nu dosada nema nijedna drzava takovoga elipsoida. jer ga
nije mogla izabrati uslijed sasvim nepravilnoga oblika geoida
Zadovoljavamo se sa takovim smjeitenjem sferoida da uzimljemo
clopsoid, koji ima sa geoidom bar jednu zajedni¢ku todku (nor-
malna to¢ka) i to u okolici sredine zemlje, koja se mjeri i zajed-
ni¢ki azimut jedne stranice, koja iz te toCke izlazi. Za dimenzije
zemaljskog elipsoida rabe se veli¢ine izradunate ili po Besselu
ili po Clarkeu, na temelju mnogobrojnih mjerenja luénih stup-
njeva. Tako je za izmjeru Ugarske, Hrvatske i Slavonije izabran
rotacioni elopsoid sa Besselovim dimenzijama koji ima sa geoi-
dom zajednitku totku ,Gellertov brijeg“ i zajednitki azimut
stranice ,Gellertov brijeg“ — ,Széchényihegy“.

Sto se tide redukeije na fizidkoj zemaljskoj povrdini izmje-
renih elemenata — na temeljnu plohu (rotacioni elipsoid), spo-
menuti je samo to, da se horizontalni kutevi, koji su izmjeren!
na fizitkoj zemaljskoj povrSini mogu bez ikakove redukeije sma-
trati reduciranima na temeljnu plohu i kod triangulacija I. reda.
dok horizontalne izmjere duZina treba reducirati na izabranu ni-
veau-plohu, jer je medjusobna udaljenost projiciranih dviju to¢aka
razli¢ita na raznim koncentri¢nim 1 paralelnim niveau-plohama
uslijed toga, 3to mjesne vertikale, kojima projiciramo — mozZemo

re¢i — konvergiraju. Ta se redukecija s obzirom na kratke mje-
rene duZine moze obaviti po ovoj formuli.
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gdje je AB horizontal. izmjera duZine u nadmorskoj visini H. R

srednji polumjer zémlje, koji je jednak R = VM. N, M polu-

mjer krivine elipsoida u geografskoj 3irini = g¢ u ravoini

YA + B
2

meridijana, N polumjer krivine istoga mjesta u ravnini, koja je
okomita na ravninu meridijana i prolazi kroz teZi¥nicu mjesta C.

Mozemo u daljnjem predpostavljati, da su u trokutnoj mrezi
izmjereni kutevi sferoidi¢ki kutevi, te da su izmjerene duZine
sferoidicke duzine — dakle da imamo mreZu sferoidi¢kih trokuta.

Radi jednostavnijeg rijeSavanja tih trokuta projicirat éemo
sferoidi¢ke elemente na kuglu, na kojoj moZemo lahko obaviti
potrebite geodetske radune pomocu sferiéke trigonometrije. Pro-
jekeiju sferiodi¢kih elemenata na kuglu projicirat ¢emo na ravzinu,
na kojoj dobivamo traZenu sliku zemaljske povrSine.

Ova dvostruka — posredna projekeija elipsoida na ravninu
pruza u praksi veliku prednost naprama neposrednoj projekeiji
elipsoida_na ravnina. poimence u tome, Sto se izmedju kugle i
ravnine dadu postaviti jednostavne, za praksu vrlo zgodne sveze.
Neposrednu projekeiju elipsoida u ravninu upotrijebio je Gauss
kod izmjere Hanoveranske.

Projiciranjem jedne plohe na drugu ne mozemo dobiti pro-
jekeiju indentidnu sa izvornom konfiguracijom., veé deformiranu
projekeiju, izuzevii plohe, koje se dadu jedna u drugu razviti
(developable plohe). Sve se matematske projekeije dadu s obzirom
na deformaciju razdijeliti u tri grupe:

1. projekeije opée deformacije, kod kojih se deformiraju
duzine, kutevi i povriine ;

2. projekeije, kod kojih s¢ deformiraju duzine 1 kutevi, dok
je povriina projicirane konfiguracije strogo identidna sa povriinom
izvorne konfiguracije, dakle projekcije koje pridrZavaju povriinu;

3. projekeije, koje pridrzavaju kut (konformne); deformiraju
se duzine i povrSine — kutevi su dakle projekeije identi&ni sa
izvornim kutevima.

Od svih ovih matematskih projekecija rabe se kod zemalj-
skih izmjera najéedée projekeije 3. grupe i to za to, jer te pro-
jekeije pruzaju po obliku najvjernije slike, a radunanje je vri-
jednosti deformacije kod tih projekeija jednostavnije, nego kod
projekeija prvih dvaju grupa. I sve su danadnje projekeije hrvat-
sko-slavonske zemaljske izmjere konformne projekeije.

Pravila po kojima se moZe jedna ploha konformmno predo-
¢iti na drugoj, pokazao je Gauss g. 1822. te je svoje teoretske
izvode primjenio kod izmjere Hanoveranske. (Vidi: ,Ganss Unter-
suchungen iiber (iegenstiinde der hiheren Geodisie).
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Ako je jednadzba jedne plohe P
F&yz) =0
gdje je x.=f, (w, v); y=1f; (u, v); 2 = f; (v, v); (w, v jesu
parametri povriine kao nove variabele), onda je elemenat duzine
krivulje na toj plohi jednak
1. — — — ds? = dx* -+ dy* 4 dz* vdnosno
la. — — — ds? = A.du®-+ 2B du.dv 4 C dv’, gdje je
S ’3'\-)’ 5. [ agEE
a=(m) + @)+ @)
= (3) (&) () (&) &) =
B = (Su)(hv +(8v) (Su +(8u, (SV,
& SX 2 '33, 2 'Sz)’
o=(g) + () + (2
Jednadzbu la. mozemo pisati u ovom obliku:

e }K (Adv 4 Bav -+ idv V I0 — B9,
(Adu + Bdv — idv V' AC — B,

Nac¢inimo sada diferencijalnu jednadzbu:
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2. ———A%‘+BiiVAC-Bzzo.anekaje

w odnosno «’ njezin integralni faktor, onda je

d—v(A:l]—:—{—B+iVAC—B'):d(p—}—iq):O

W

i—Y(Ag—:+B—ivm’)=d(p—iqb=O
Ako ove vrijednosti uvrstimo u jednadzbu za ds? dobivamo:
3 —— —ds? ='0 ‘—1& (dp* -+ dg?). gdje su piq
neke funkeije variabela u, v.
4 — ——fd(pt igg=C

Za drugu koju plohu K mozemo pisati. da je
5. dS% = QO ; (d P* -+ dQ*). gdje je opet

6. /d(P +iQ) = C
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Ako zelimo, da bude predotenje jedne plohe na drugoj
konformno, mora biti izraz

ds* _QQAdP +dQ _

b ds’® oo A dp? + dq‘2

! neovisan od veli-

¢ina dP, dQ. dp. dq, koje znade promjenu smjera linealnog ele-
menta S odn. s.

Kod trazenja takove relacije treba dakle uvaziti izraz

dP* +4dQ* _d (P +iQ d(®P —iQ) _dC,.d0,
dp? + dq*® d(p +iq d(p —iq) dC, .dC,
dC, _dP+idQ . dC,__dP —diQ
d €, dp +1dq’d C, dp —digq
neovisni od gornjih diferencijala, ako je udovoljeno Cauchy-
Riemannovom kriteriju, da je naime
1 3 =80 to jest. ako j
= , to jest, ako je
5p q | 3
8. P+iQ =1f(p + iq) Ovo je zakon konformnog
predodivanja.
Todke C i C' jesu konjugirane. Ako totka C opisuje koju
krivulju, opisuje totka C takodjer neku krivulju. Dvije krivulje
opisane toékom C zatvaraju medjusobno isti kut, kao §to i njima

konjugirane krivulje totke C'; neizmjerno maleni trokuti sli¢ni
su u obim sustavima. (Nastavit ¢e se.)

a ovi su izrazi

Zemljisni katastar u Bosni i Hercegovini.
Nadgeom Ivan BaSje.

Nakon dovrSene okupacije Bosne i Hercegovine pocela je
uprava bivie Austro-Ugarske monarhije uvadjati u novim svojim
zemljama upravni red po uzoru ostalih modernih zapadoevropskih
drzava. Upravna sredstva stare otomanske vlade bila su poste-
peno dokinuta osim onih, koje je trebalo oluvati iz razloga
.vie polititke mudrosti“; na njihovo su mjesto uvedene razne
nove uredbe.

Sama je poljoprivredna narav Bosne i Hercegovine name-
¢avala veé pitanje tadnijeg uspostavljanja zemljiSnog posjeda i
sviju ostalih odnoSaja, koji su sa zemljisnim posjedom u svezi.
I podto samo dovoljno tadna izmjera moze zemljisni posjed osi-
gurati, to se je okupaciona uprava odlutila, da Bosnu i Herce-
govinu dade premjeriti.



