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TROKUT, CETVEROKUT I KRUG
Zlatko Lobor, Zagreb

Primjer 1.0dredimo veli¢inu kuta ZCDB ako je |AB| = |AC| i |AD| =|BC|.
C

100°

A® VB D

Rjesenje:Trokut ABC je jednakokracan pa su kutovi ZCBA i ZACB na-
suprot krakova sukladni, a veli¢ina im je 40°.

Zarotirajmo trokut ABC tako da stranicu BC dovedemo u polozaj duzine
AD ,atocku A u polozaj tocke A'.
C

A B D

Spojimo li to¢ke C i A', dobivamo trokut AA'C kojemu su dvije stranice
AC i AA' jednake duljine, a kut izmedu njih je |£A' AC|=|/BAC-|/BAA|=
=100°—-40°=60°. To onda znaci da je trokut AA'C jednakostranican pa da je
|AC|=|AA|=|A'C|.
C

40°
A B D

Uocimo da je i trokut CDA’ jednakokracan jer je DA'| = |A'C| . Pri tome
je kut |ZCA'D|=|/CA" Al+|£AA D= 60°+100°=160°.

174



40°

A B D

Kutovi uz osnovicu ZDCA" i ZA'DC u jednakokra¢nom trokutu CDA'
su sukladni, a veli¢ina im je 10°.

Sada se kona¢no moze odrediti veli¢ina trazenoga kuta ZCDB.
Ve |LCDB-|A' DA 2A'Del=40°- 107 =30°

Primjer 2. Zadan je kvadrat ABCD. Na stranici AB istaknuta je tocka M,
a na stranici BC tocka N. To¢ka M spojena je s vrhovima C i D, a tocka N s
vrhovima A i D. To¢ka P presjek je duzina AN i MD, to¢ka Q presjek je duzina
AN i MC, a to¢ka R presjek je duzina MC i ND. Ako je povriina Cetverokuta
PQRD jednaka 1, kolika je povrsina osjenc¢anog dijela kvadrata ABCD?

A% D
P
M Q
R
B C
N
Rjesenje: Promotrimo sliku A D
na kojoj je istaknut trokut AND.
M Q
R
B © C
N
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Mozemo primijetiti da za povrsinu ¢etverokuta PQRD vrijedi:
P P

PQRD — PAND _PAPD “ LN

Pri tome je povrsina trokuta AND jednaka polovini povrsine kvadrata ABCD,

t] P — |AD||AB| — PABCD .
AND 2 2
P
Stoga se moze pisati Ppopp = ASCD ~=Pp =P (1)

Promotrimo sada sljedecu sliku.

> C

Oznacimo li s P trazenu povrsinu osjencanoga dijela kvadrata, vrijedi:

P P

APD ~ T QNR ¢

+P

MBC

P=P,,,+Pyso+Pug>ti- P=P

MBNQ AMD
Uocimo da je
_|AD|{aM| |AD|-|MB| _|AD|(|AM]|+|MB]) _|AD]-|B| P,

PAMD + PMBC 2 2 2 2 ZCD .
s s PABCD
Slijedi P = 5 Pop = Pog- (2)
P
Usporedimo li jednakosti (1) i (2), dobivamo P=—%2_p Pk = Pogp -

Toznacidaje P=P,,,, =1.

PQRD

Primjer 3. Krug radijusa 1 podijeljen je na 12 sukladnih dijelova. Koliki
je opseg jednoga dijela?

Rjesenje: Opseg cijeloga krugaje o =2rm=2-1-m=2m.

Kruznica koja omeduje zadani krug podijeljena je na 6 sukladnih dijelova du-
ljine a.

176



Svaki od sukladnih dijelova omeden je ve¢im lukom duljine 4, manjim
lukom duljine g i duzinom duljine d.
2
Vedi luk ima duljinu a=£=—n=£, a manji luk 4T lzﬁ
6 6 3 2 3 32 6
Preostaje jos izracunati duljinu duzine d. Istaknimo unutar kruga romb ABCD
kako je prikazano na donjoj slici. Sve njegove stranice i kraca dijagonala imaju
duljinu 1 jer se taj romb sastoji od dva sukladna jednakostrani¢na trokuta ABD
i CDB.

Dulja dijagonala toga romba ima duljinu |AC| = |AE| + |AC| =1+d . Njezi-
na je duljina ujedno jednaka duljini dviju visina jednakostrani¢nih trokuta koji
¢ine romb ABCD, a ¢ije stranice imaju duljinu r = 1.

(Napomena: Duljina visine jednakostrani¢nog trokuta sa stranicom duljine r

3

je 2
2
AC|= 2i_r\/_ 13=+3

Dakle,
Iz toga slijedi 1+d = |AC| =3, tj. d = J3-1.
Opseg istaknutoga dijela kruga je stoga

a Ja T JT
totd=24 24 3-1=243-1~2.303.
at A= 3 : Vg

Zadatak 1. Za povrsine P i Q vrijedi P =Q+47. Koliko je |AC| ako je
|BC|=207% A

B 20 C
Izvor:

1. https://www.youtube.com/c/MindYourDecisions
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