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O JEDNOM ZADATKU

Jens Carstensen i Alija Muminagi¢, Danska

Citateljima [Vlatke sigurno je dobro poznat
zadatak:

U kruziée na stranicama trokuta upisite pri-
rodne brojeve od 1 do 9 tako da zbrojevi brojeva na
svim stranicama budu medusobno jednaki.

U ovom ¢emo c¢lanku dati rjeSenja preobliko-
vanog zadatka:

U kruzice na stranicama trokuta upisite prirodne brojeve od 1 do 9 tako da
zbrojevi kvadrata brojeva na svim stranicama budu medusobno jednaki.

Rjesenje: Uvedimo oznake kao na Slici 1.:

Prema uvjetima zadatka vrijede jednakosti:

(n) () a+b’+c’+d’ =S
() () d+e’+f+¢ =S
(DD g +h +i’+a’ =S.

Slika 1.
Zbrajanjem navedenih jednakosti dobivamo:
A+ +l+d+dP e+ P+ g+ g+ +i +a’ =38, 4.
@b+ +d e+ f g A+ (a +d +g7) =38
Bududi da je
A+ e+ P g AR+ =1+ 22 437 447 457 467+ 77 +87 +9° =285,
zaklju¢ujemo da je 285+(a2 +d’ +g2) =3S. Odatle je a’* +d* + g* =3(S—95).
Iz zadnje jednakosti slijedi da su svi pribrojnici djeljivi brojem 3 (tj. oni su 3, 6
i9) ili niti jedan od njih nije djeljiv brojem 3.
Akojea=3,d=61g=9, uvritavanjem bismo dobili da je 3* + 6* + 9* =
=3(S - 95), odakle bi bilo 3S = 285 + 9 + 36 + 81, tj. 3S = 411 odnosno

S =137. Tada bi bilo 3* +b* +¢* +6° =137, tj. b’ +c* =92, no takva dva pri-
rodna broja b i ¢ ne postoje.!

'Tednadzba b* + ¢* = 92 je diofantska jednadZba koja nema rjesenja u skupu prirodnih brojeva izmedu 11 9.
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Ako bismo odabrali dajea =2,d =4ig =7, uvr§tavanjem bismo dobili
daje 2° +4% +7% =3(S—95), odakle bi bilo 35 =285+4+16+49, tj. 3S = 354
odnosno S = 118. Tada bi bilo 2° +b* +¢* +4° =118, tj. b’ +¢*> =98, no takva
dva prirodna broja b i ¢ ne postoje.”

Uvazavajudi prethodna razmatranja preostaje samo mogucnost a = 2,
d=51g= 8, uvritavanjem bismo dobili da je 2° +5° +8” = 3(S—95) , odakle bi
bilo 3§=285+4+25+64,tj. 3§ =378 odnosno S = 126.

Tadaje 2> +b* +¢* +5° =126, j. b’ +c* =97 odaklejeb=9ic=4.
Daljeje 5 +e” + f> +8° =126,1j. ¢’ + f> =37 odaklejee=1if=6.
Kona¢no, 8° +h* +i* +2* =126, tj. h* +i* =58 odakleje h=71ii=3.

Napomena. Uocite da je zbroj brojeva na stranicama trokuta jednak 20.?

CASOPIS ZA MLADE

Jednadzba b* + ¢* = 98 je diofantska jednadzba koja nema rjeSenja u skupu prirodnih brojeva izmedu
119. Zainteresiranim [atka¢ima predlazemo da prouce dostupnu literaturu o diofantskim jednadzbama.
*Ako imate moguénost, proditajte ¢lanak A. Muminagi¢a Bozi¢ni i novogodi$nji dar (WJatka broj 14
(1995./96.))
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