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TROKUT, CETVEROKUT I KRUG
Zlatko Lobor, Zagreb

Primjer 1. Koliki dio povrsine velikoga kruga nije osjencan?

Rjesenje: Ovaj ¢emo zadatak rijesiti na dva nacina.

Uocimo da je duljina promjera malih krugova jednaka duljini polumjera
velikoga kruga.

Oznacimo s r radijuse malih krugova. Radijus velikoga kruga onda je 2r.
Prvi nacin:

Od povrsine velikoga kruga oduzet ¢emo povrsinu kvadrata i povrsine
Cetiriju polukrugova koji su prikazani na slikama.

Povrsina velikoga kruga je P, = (21’)2 7w =4r’m.

Povrina kvadrata je P, = (27’)2 =4r’.

Povrsina jednoga manjega polukruga je P, = Erz .

Povrsina neosjencanoga dijela velikoga kruga je
1
P=P, —P,—4P, =4r'm—4r’ —4-5r2n =(4m—4-27)r’ =(2m—4)r* =2.283r".
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Drugi nacin:

Od povrsina velikoga kruga oduzet ¢emo povrsine Cetiriju manjih krugo-
va. Pritom smo tamnije «listice” oduzimali dva puta jer su presjek dvaju ma-
njih krugova. Stoga na kraju treba jo$ jednom dodati povrsine tih listi¢a”
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P, -4P, + 4P,

Povrsina velikoga kruga je P, = (2r)2 T =4r’m.
Povr§ina maloga kruga je P, =r’x.

Povrsina polovine listi¢a” jednaka je razlici povrsine cetvrtine maloga kruga i
povrsine odgovarajucega pravokutnoga trokuta s katetama duljine .
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Povrsina jednoga Jlisti¢a” je P, = Z(Zrzn —Erzj =Jrmer.

Povrs$ina neosjenc¢anoga dijela velikoga kruga je

1
P=P, —4P,, +4P, = 4r2n—4r2n+4-(5r2n—r2j =2r’n—4r' =(2m—4)r* =2.283r".
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Primjer 2. Kolika je povrsina lika omede-
nog s osam sukladnih pravilnih osmerokuta
kojima stranice imaju duljinu 1?2

Rjesenje: Istaknuti lik mozemo podijeliti na
kvadrat i ¢etiri sukladna trokuta kao na donjoj
slici.

Podijelimo li pravilni osmerokut na osam sukladnih jednakokra¢nih tro-
kuta, za kutove tih trokuta vrijedi

~360°

a

=45° i a+2f=180°, iz ¢ega slijedi 23 =180°—a =135°.

Takoder vrijedi y =360° -4 = 360°—270° =90°,
§to znaci da se radi o jednakokra¢nim pravokutnim
trokutima koji zajedno s kvadratom tvore istaknuti lik.

Povrsina jednog takvog pravokutnog jednako-
kra¢nog trokuta kojemu katete imaju duljine 1 iznosi
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Duljina hipotenuze toga trokuta iznosi

x=vIE+1* =42,

Stranica kvadrata ima duljinu a =1+x+1=2+ NCR

T

Trazena povrsina istaknutoga lika jednaka je
1 2 2
P=4PT+a2=4-E+(2+\/E) =2+2°+2-2- 2+(J§) :
P=2+4+42+2=8+42~13.67

Primjer 3. Na slici je zadano pet sukladnih kvadrata. Kolika je povrs$ina
jednoga od tih kvadrata ako je povrsina osjencanoga trokuta jednaka 1?
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Rjesenje: Dopunimo sliku na sljedeci nacin.

Neka je duljina stranice kvadrata jednaka a.
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A
Trokuti ABC i ADE su sli¢ni pa su njihove odgova-
rajuce stranice proporcionalne. F
Slijedi [DE|_|AD) , . DEl_a_ L Dakle, |DE| = > ¢
|BC| |AB|"" 5a 24 2 2
Vrijedi GE| = |DE|~[DG| = 2 -2~ 2. B
Trokuti ADE i FGE takoder su sli¢ni pa su i njihove odgovarajuce stranice
proporcionalne.
Slijedi |79 = 68 , 4 |79 —= -1 pae, |FG| =2,
|AD| |DE a = 5 5

_|FGl-|GE|
2

Povrsina trokuta FGE je 1 pa vrijedi Py, =1, 1. |FG| |GE| =2.

2
Slijedi %-% =2,1. (11—0 =2. Dakle, a* = 20, §to znaci da je povrsina svako-

ga kvadrata na slici jednaka 20.

Zadatak 1. Koliki je zbroj osjencanih povrsina oznacenih s P ako je radi-
jus svih triju kruznica jednak 4?

lzvor:

1. https://www.youtube.com/@MindYourDecisions/featured




