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PRIMJENA POVRSINE TROKUTA U DOKAZIMA

Veselko Coti¢, Radoboj

Poznato vam je da je povrsina trokuta jednaka polovini umnoska dulji-
ne jedne stranice i duljine visine na tu stranicu. Koriste¢i tu ¢injenicu,
dokazimo nekoliko tvrdnji.

Primjer 1. Pravac p na slici usporedan je s duzinom AB. Sto mozemo reci
o povr$inama trokuta AABC , AABC, i AABC.?

Cl Cz C3 p
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Rjesenje: Trokuti AABC,, AABC, i AABC, imaju zajedni¢ku stranicu AB i
jednake duljine visina pa su im i povrsine jednake.

Primjer 2. U trapezu ABCD nacrtane su dijagonale AC i BD. DokaZimo
da su povrsine trokuta AACD i ABCD jednake.

Rjesenje: Trokuti AACD i ABCD imaju zajednic¢ku stranicu CD i jednake
duljine visina, paje p,,cp = Pasco:

Primjer 3. U trapezu ABCD dijagonale se sijeku u toci S. Dokazimo da su
povrsine trokuta AASD i ABCS jednake.

Rjesenje: Povrsine trokuta AACD i ABCD jed- b ¢
nake su jer im je stranica CD zajednicka, a duljine
visina su im jednake. Trokut AACD sastavljen je od
trokuta AASD i ASCD, a trokut ABCD sastavljen je
od trokuta ABSC i ASCD. A B

Kako je Passp T Pasco = Pagcs T Pasco > slijedi da je Passp = Pascs -
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Primjer 4. U trapezu ABCD nacrtane su dijagonale AC i BD i srednjica EF.
Dijagonale trapeza sijeku se u tocki S, a sjeci$ta srednjice i dijagonala su tocke
G i H. Dokazimo da su povrsine ¢etverokuta EGSD i HFCS jednake.

A B

Rjesenje: Uz oznake kao na slici vrijedi
Prcsp = Paasp ~ Paace> Prrcs = Pascs ~ Pausr>

pri ¢emu je (prema proslom primjeru) p, ., = Prses = Pi-
Bududi da je duzina EG srednjica trokuta AACD, vrijedi da je |EG| = %|CD| .

— 1
Isto tako, duzina HF srednjica je trokuta ABCD, pa vrijedi da je |HF | = 5|CD| .
Zato je |EG| = |HF|. Trokuti AAGE i AHBF imaju jednake duljine stranica i

jednake duljine visina na te stranice, pa onda i jednake povrsine. Oznac¢imo
Pasce = Panse = Pa-
Iz navedenog zaklju¢ujemo da je
Prosp = Py = P2 1 Prpes =P1 = P>

tj. Prosp = Prrcs> Sto je i trebalo dokazati.

Zadatci:

1. U trokutu ABC oznatite polovista stranica AC i BC redom P i Q. Do-
kazite da su povrsine trokuta AABP i AABQ jednake.

2. Nasslici je trapez ABCD s dijagonalama AC i BD. Dokazite da trokuti
ABD i ABC imaju jednake povrsine.
D c
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