TROKUT, CETVEROKUT I KRUG
Zlatko Lobor, Zagreb

[Vatka 32 (2023./2024.) br. 127

Rjesenje: Sredista triju zadanih kruZznica vrhovi su jednakostrani¢noga
trokuta kojemu stranice imaju duljine 2r. Visina jednakostrani¢noga trokuta

av'3
rac¢una se po formuli v = - gdje je a duljina stranice trokuta. U ovom je

2rv/3
slucajua =2r paje V:"T\/_:r\/g.

Dopunimo li sliku kako je prikazano, vrijedi rerf34r=2. Slijedi

r(2+\/g)=2,tj.r=2+2\/§m.

Uocimo da su ravni dijelovi remena usporedni sa stranicama jednakostra-
ni¢noga trokuta. Ti su dijelovi na zajednickoj tangenti dviju kruznica (pravcu
koji dira obje kruznice).

170



S obzirom na to da su polumjeri kruznica koji spajaju srediste i diraliste
pravca i kruznice okomiti na tangentu, mozemo istaknuti tri pravokutnika cije
stranice imaju duljine r i 2r. To znaci da ravni dijelovi remena imaju duljine 2r.
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Jos treba izrac¢unati duljine lukova koji pripadaju trima kruznicama. Tim lu-
kovima odgovaraju sredis$nji kutovi velicine 120° jer je 360° — 60° - 2 - 90° = 120°.
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1
To znaci da je duljina / jednoga luka jednaka [ =—-2rs, a ukupna duljina
sva tri luka je 3/ = 2r7. 3
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Duljina remena stoga je

6r+2rw =r-(6+27) = _lzran

2 (6+27)m=——=m~6.58m.

2443 2443
Primjer 2. Kolika je razlika povrsina svjetlije i tamnije obojenih podrucja
ako su zadane duljine stranica kvadrata i radijusi kruznih lukova?
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Rjesenje: Povrsine svjetlije obojenih podruéja oznacit ¢emo s A, a povr-
$ine tamnije obojenih podrucdja s B. Povrsine zajednickih podruéja kruznih
isjecaka i polukrugova oznacit ¢emo s C. Oznacene povrsine vidimo na slje-
decoj slici.
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Stoga je zbroj povrsina svih tih isjecaka jednak 4A +8C =3’z =9z,

Cetiri polukruga uz stranice kvadrata ¢ine dva kruga radijusa 2.

Stoga je zbroj povrsina svih tih polukrugova jednak
4B+8C=2-2’m=2-4n=8x

Ukupna povrsina svih svjetlijih podrudja je 44, a svih tamnijih 4B. Dakle, tra-
zena razlika tih povrsina jest 4A - 4B.

Imamo sustav od dvije jednadzbe. Oduzet ¢emo posebno lijeve i desne strane.

4A+8C =97
4B+8C=8n

4A+8C—(4B+8C)=9m—8x
4A+8C-4B—-8C=x

4A —4B = 5. Dakle, trazena je povrsina jednaka 7.

Zadatak 1. Kolika je duljina duzine x?
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lzvor:
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